九章數學俱樂部2004年度會員入會甄選試題

國中組(考試時間：二小時)
        縣市        國民中學      年級   姓名：            

· 每題必須詳細寫下證明及理由，只寫答案不一定有分數，理由正確答案不正確給與部分分數。（每題40分）

1. 將數字1～15填入下右圖的正三角形排列的圓圈中，使得任何兩個相鄰圓圈內的數之差等於其正下方圓圈內的數。以下是一些例子。
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2. 從正三角形ABC內任意一點P作BC、AC、AB之垂線PD、PE、PF，垂足分別為D、E、F。試證：
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3. 青年盃足球賽採用單循環賽，其計分方式，舊制採用的是：勝隊得2分，敗隊得0分，平手各得1分；新制採用的是勝隊得3分，敗隊得0分，平手各得1分。有沒有可能某次比賽中有一個隊伍的成績若採用新制可得冠軍(積分大於其它所有隊伍)，而採用舊制則是最後一名(積分小於其它所有隊伍)？如果不可能，請證明；如果可能，最少要有多少隊伍參賽？並請用表格列出這些隊伍之間的比賽結果？
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