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· 每題必須詳細寫下證明及理由，只寫答案不一定有分數。

1. 在二個連續的平方數之間能不能有二個完全立方數？換言之，是否存在正整數a、b、n使得n2 < a3 < b3 < (n+1)2？(三分)

2. 給定一條長度為
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的線段。是否能使用沒有刻度的圓規和直尺作圖繪出長度為1 的線段？ (三分)

3. 有六個金幣，其中一個是假幣，其他五個是真幣，兩者的重量都不知，只知真幣重量相同，和假幣的重量不同。現有一座秤(不是天平)，它只能秤出放置在秤盤上金幣的總重量，請問如何只秤三次，就一定能把假幣找出。(四分)

4.在直角三角形ABC的每一條邊上，都向外作一個正方形，這三個正方形的中心分別記為D、E、F。試證三角形DEF與三角形ABC的面積之比值
(a) 大於1；(二分)

(b) 不小於2。(二分)

5. 將一個正立方體放在一個平面上。沿著它的稜邊滾動數次後回到原來的位置，並且朝上的面與原來朝上的面也相同。請問是否可能最後朝上的面是由原來朝上的面經過90°旋轉？(五分)
《成績是取最高得分三題的總和，考試時間四小時。》
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