
注意： 

允許學生個人、非營利性的圖書館或公立學校合理使

用 IMC 各項試題及其解答。可直接下載而不須申請。 

 

重版、系統地複製或大量重製本資料的任何部分，必

須獲得 IMC 行政委員會的授權許可。 

申請此項授權請電郵 IMC 行政委員會主席孫文先

ccmp@seed.net.tw 

 

Notice:   

Individual students, nonprofit libraries, or schools are 

permitted to make fair use of the papers and its 

solutions. Republication, systematic copying, or 

multiple reproduction of any part of this material is 

permitted only under license from the IMC Executive 

Board. Requests for such permission should be made 

by e-mailing Mr. Wen-Hsien SUN  ccmp@seed.net.tw 
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1. 已知正整數 a, b 和 c 滿足 
2( ) 8045,

2.
ab bc ca a b c

abc a b c
+ + + + + =⎧

⎨ − − − = −⎩
 

請問 a+b+c 的值為多少？ 
   答           

2. 某個班有兩類學生，一類學生總是說謊，另一類學生從來不說謊。每位學

生都知道其他所有學生分別是什麼類型。在今天的一次聚會上，每位學生

都被要求說出其他所有學生分別是什麼類型，全部的學生總共說了 240 次

“說謊者”。在昨天的一次相同的聚會上，有一位學生缺席，參加會議的

全部學生總共說了 216 次“說謊者”。請問總共有多少位學生參加今天的

聚會？  
答          位 

3. 黑板上寫有一個乘式 1!×2! ×…×2011! ×2012!。請問擦去哪一項階乘後可以

使剩下的乘積等於某個正整數的平方？（階乘 n!表示所有小於或等於 n 的

正整數的乘積。）  
答           

4. 點 B 與 E 分別在三角形 ACD 的邊 AD 與 AC 上，

且 BC 與 DE 交於點 F。已知三角形 ABC 與 AED 全

等，並且 AB=AE=1 和 AC=AD=3。請問四邊形 ABFE
與三角形 ADC 的面積之比是什麼？ 

  
A
   答           

5. 正整數 n 恰好有 4 個正因數(包括 1 和 n)。已知 n+1 是其它兩個因數之和的

四倍。請問 n 的值為多少？ 
答           

F E 

D

C 

B A 
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6. 小周告訴小凱有三個正整數的乘積為 36。小周同時還告訴小凱這三個數的

和，但小凱還是無法準確知道這三個數分別是什麼。請問這三個正整數之

和為多少？ 
答           

7. 圓 A 和圓 B 的半徑都為 1，並且相互外切。圓 P、Q、

R、S 的半徑都為 r，並且圓 P 與圓 A、B、Q、S 都

分別外切；圓 Q 與圓 P、B、R 都分別外切；圓 R 與

圓 A、B、Q、S 都分別外切；圓 S 與圓 P、A、R 都

分別外切。請問 r 的值為多少？ 
 

        
答           

8. 已知正整數 n 是 7 與 8 的公倍數， n 的數碼全都是 7 或 8，且數碼 7 與 8
各至少有一個。請問滿足上述條件的最小 n 值是什麼？ 

答           
9. 在一個三邊長分別為 50 cm、 120 cm、130 cm 的三角形的內部與外部，分

別取與三角形邊上至少有一點的距離為 2 cm 的所有點，請問全部取出的點

所構成的區域之面積為多少 cm2？取 22 / 7π = 。 
答          cm2 

10. 正整數 n 滿足以下條件： 
(1) 它是一個八位數，並且它的數碼全都是 0 或 1。 
(2) 它的首位數碼是 1。 
(3) 它的偶數位數碼之和等於奇數位數碼之和。 

請問滿足上述條件的 n 有多少個？  
答           

11. 在一個無限大的棋盤的一個小方格上放有一枚棋子，其中每個小方格的大

小都是 1 cm ×1 cm。將這枚棋子依照以下規則移動： 
 第一次移動，棋子向北移動一格。 
 在第 n 次移動中，如果為 n 奇數，則棋子可選擇向北或向南移動；如

果為 n 偶數，則棋子可選擇向東或向西移動。 
 在第 n 次移動中，棋子在同一方向移動 n 格。 

將這顆棋子移動 12 次，使得它最後所在的方格的中心與它最初所在的方格

的中心的距離儘量地小。請問這個最小的距離為多少 cm？ 
答         cm  

12. 已知實數 a, b 和 c 滿足
( )
( )

( )
( )

0
a b c b c a

k
b c a c b a

− −
= = >

− −
，其中 k 為某個常數。請問

小於或等於 k 的最大整數是什麼？ 
答           
 

B S 

R 

Q 

P 

A 
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1. 四邊形 ABCD 的對角線 AC 和 BD 相交於點 E。如果 AE=CE 且∠ABC=∠ADC，

請問 ABCD 肯定是平行四邊形嗎？ 
  
 

      



2. 當 a=1, 2, 3, …, 2010, 2011 時，方程 2 22 0x x a a− − − = 根分別為 1 1( , ),α β  
2 2 3 3 2010 2010 2011 2011( , ), ( , ), , ( , ), ( , )α β α β α β α β 。請問算式 

1 1 2 2 3 3 2010 2010 2011 2011

1 1 1 1 1 1 1 1 1 1
α β α β α β α β α β

+ + + + + + + + + + 。 

的值為多少？ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



3. 已知 15 條射線有共同的端點。請問這 15 條射線最多能構成多少個鈍角？（任

何兩條射線所構成的角取為小於或等於 180°的那個角。） 
 
 
 
 
 
 
 
 


