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International Mathematics Tournament of Towns 
環球城市數學競賽 

2011秋季賽 高中組 初級卷  

 
※每題必須詳細寫下證明及理由，只寫答案不一定有分數。 
 

1. 有兩位以上的賓客圍坐在一張大圓桌前吃藍莓，桌上的藍莓共有 2011顆。
已知每位賓客吃掉藍莓的總顆數正好都是他左鄰那位賓客的兩倍或者少六

顆。請證明桌上的藍莓最後沒有被吃光。（三分） 
  
2. 老王購買一張彩券，彩券上他可以任意填入一個 n位數，但此 n位數不可以
有 0的數碼。開獎時，彩券公司會揭示一張 n×n的方格表，每個小方格內包
含有一個從 1到 9的數碼，從方格表上的每行或每列，由左到右、由右到左、
由上往下、由下往上共可讀出 4n個 n位數。如果彩券上的 n位數與這些 n
位數全都不吻合，則可獲得獎金。老王想要賄賂彩券公司的職員，請他們洩

漏將揭示的方格表中一些小方格內的數碼給老王。請問老王至少要知道幾個

小方格內的數碼，才能保證可以獲得獎金？（四分） 
  
3. 在一個凸四邊形 ABCD中，已知 AB=10、BC=14、CD=11、DA=5。請問此
凸四邊形兩條對角線的交角是多少度？（四分） 

  
4. 設 a, b, c為正整數，其中 a<b<c，滿足 b+a是 b－a的整數倍且 c+b是 c－b
的整數倍。若 a是一個 2011位數、b是一個 2012位數，請問 c是多少位數？
（四分） 
 

5. 在平面上任意畫十條直線，沒有任何兩條直線互相平行、也沒有任何三條直
線相交於同一點。對於在每兩條直線的交點上，我們度量並記錄四個夾角中

最小角的度量。請問所有 45個紀錄度數總和的最大值是多少度？（五分） 
  

 
《成績是取最高得分三題的總和，考試時間四小時。》 
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