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2012 國中組第一輪檢測試題詳解
───────────────────────────────────────────────── 
1. 請問算式 ( )202012 1 2012+ − + − 之值為何？ 

（A） 2010−  （B）1   （C）2012  （D）2013  （E）2014 
【參考解法】 
由於 02012 1= 、( )21 1− = 、 2012 2012− = ，因此代數式的值為 1+1+2012=2014，
故選 E。 

答案：（E） 
2. 如圖，四邊形 ABCD 是正方形，三角形 ACE 是正三角

形。請問 BCE∠ 等於多少度？ 
（A）15  （B）20  （C）25  
（D）30  （E）無法確定 

【參考解法】 
由於 ABCD 是正方形，故 ABC 是等腰直角三角形，因此

45ACB∠ = °。又因為 ACE 是正三角形，故 60ACE∠ = °，
因此 60 45 15BCE∠ = ° − ° = °，故選 A。 

答案：（A） 
3. 有一個三角形最小的內角為 50°，請問關於這個三角形的描述以下哪一項一

定是對的？ 
（A）必定是等腰三角形 （B）必定是直角三角形 （C）必定是銳角三角形   
（D）必定是鈍角三角形 （E）以上都不對 

【參考解法】 
注意到最小的一個內角為 50°，因此第二小的內角至少為 50°，故最大的內角不

超過 180°－50°－50° = 80°，這說明此三角形一定為銳角三角形。 另外，當三個

內角分別為 50°、60°和 70°時，此三角形並非是等腰三角形，直角三角形或鈍角

三角形，可排除其餘選項，故選 C。 
答案：（C） 

4. 長方形 ABCD 內有三個相鄰的正方形

EFGH、KLMN、PQRS，如圖所示。已知它

們的面積分別為 1 cm2，9 cm2，4 cm2，請

問圖中陰影部分的面積總和為多少 cm2？ 
（A）3   （B）4   （C）5 
（D）6   （E）7 

【參考解法】 
易知三個正方形的邊長依次為 1 cm、3 cm、2 cm，故 AB=1+3+2=6 cm，因此矩

形 ABCD 的面積為 6×3=18 cm2，故陰影部分的面積總和為 18－(1+9+4)=4 cm2，

故選 B。 
答案：（B） 
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5. 用 10 根長度相同的火柴棒首尾依次連接構成一個三角形，火柴棒不可以折

斷，請問能連接成多少種不同形狀的三角形？ 
（A）2   （B）3   （C）4   （D）5   （E）6 

【參考解法】 
設每根火柴棒長度為 1，則三角形的三邊長度均需為整數，且周長為 10。由三

角形三邊關係定理（或兩點之間直線最短）知任意一條邊的長度不能大於或等

於 5，因此三條邊長均只能在 1、2、3、4 中選擇，顯然只有 2+4+4=3+3+4=10，
因此僅能接成 2 個不同形狀的三角形，故選 A。                 答案：（A） 
6. 將一張平行四邊形的紙片沿一條直線摺一次，使得摺痕平分該平行四邊形的

面積。請問共有多少種不同的摺法？ 
（A）0   （B）1   （C）2   （D）3   （E）無窮多 

【參考解法】 
由平行四邊形的中心對稱性可知，只要摺痕經過平行四邊形的中心，它就一定

平分該平行四邊形的面積，故有無窮多種摺紙的方法，故選 E。 
答案：（E） 

7. 某電視臺計畫播出一部 48 集的電視連續劇，每星期一、二、三、四、五各

播出一集。請問如果第一集是在某個星期四播出的，那麼最後一集是星期幾

播出的？ 
（A）一  （B）二  （C）三  （D）四  （E）五 

【參考解法】 
逐步遞推可知第 2 集在星期五播出、第 3 集在星期一播出、第 4 集在星期二播

出、第 5 集在星期三播出、第 6 集又在星期四播出、每 5 集為一個循環。由於

48=5×9+3，故第 48 集（最後一集）是在星期一播出，故選 A。 
答案：（A） 

8. 如圖所示，編號為 1、2、3、4、5 的五個杯子排成一排，起初 3 號杯子中有

一個小球。現按以下方式操作，每次操作必須將小球移動到與它所在杯子相

鄰的杯子中（1 號杯子中的球只能移動至 2 號杯、5 號杯子中的球只能移動

至 4 號杯)。請問經過 10 82 3+ 次操作後，請問下列哪一項是關於小球的正確

描述？ 
 
 
 
 
 
 

（A）不可能在 3 號杯子、不可能在 4 號杯子也不可能在 5 號杯子 
（B）不可能在 2 號杯子、不可能在 4 號杯子也不可能在 5 號杯子 
（C）不可能在 1 號杯子、不可能在 4 號杯子也不可能在 5 號杯子 
（D）不可能在 1 號杯子、不可能在 3 號杯子也不可能在 5 號杯子 
（E）不可能在 2 號杯子也不可能在 4 號杯子 

1 2 4 3 5 



【參考解法】 
每次操作後，球所在杯子序號的奇偶性均發生改變，由於進行了 10 82 3+ 次操作，

操作次數是一個奇數，故最終球所在杯子序號的奇偶性與最初時不同，球起初

在 3 號杯子中，即最終球所在杯子序號必為偶數，即球不可能在 1 號杯子、不

可能在 3 號杯子也不可能在 5 號杯子，故選 D。 
答案：（D） 

9. 假期裏小丁在一家餐館裏做兼職洗碗。每洗好一個碗可得到 3 元，每打破一

個碗不僅不能得到洗這個碗的工資，還要另賠 9 元。一星期之內，他總共洗

了 500 個碗，共領到了 1368 元。請問他一共打破了多少個碗？ 
（A）7   （B）8   （C）9   （D）10  （E）11 

【參考解法 1】 
設小丁打破了 x 個碗，則他洗好了 500－x 個碗，由題意得 3×(500－x)－9x=1368，
解得 x=11，故選 E。 
【參考解法 2】 
洗 500 個碗，應該領到 3×500=1500 元，但是小丁只領到了 1368 元，少領了 1500
－1368=132 元，那麼原因是小丁打破了一些碗，洗一個碗，應得 3 元，但打破

一個，需要賠償 9 元，也就是說打破一個碗實際減少 12 元工資，故小丁共打破

132÷12=11 個碗。 
答案：（E） 

10. 按下圖規律，請問第四個方框內應填入的數是多少？ 
－1   －2  －2   －3  －3   －4  －4   －5

           
 

－14 
   

－54
   －132

   
？ 

 
－4   －3  －5   －4  －6   －5  －7   －6
（A）－210 （B）－260 （C）－288 （D）－308 （E）－330 

【參考解法】 
觀察圖形，可發現其中規律： 
方框中所填數等於其左下角與右下角的數之和再乘上左上角與右上角的數之

積。 
因此第四個方框內應填入( ) ( ) ( ) ( )( )4 5 6 7 260− × − × − + − = − ，故選 B。 

答案：（B） 
11. 如圖所示，點 1A 、 2A 、 3A 、 4A 是某市正方形道路網的

部分交匯點，且它們都位於同一條對角線上。 3A 處因修

路不通，請問某人從點 1A 出發，不經過 3A 到達點 4A 的

走法共有多少種？（規定只能向右或向下行走） 
（A）8   （B）10  （C）20   
（D）15  （E）12 

 4A

3A

2A

1A



【參考解法 1】  
從 1A 走到 4A 需要向右和向下各三次，如果不考慮不能經

過 3A 這一條件，行走的方法數應為 6
3 20C = 種。 而從 1A 經

過 3A 到達 4A 的方法數為 4 2
2 1 12C C× = 種，因此從 1A 出發不

經過 3A 到達 4A 的方法數為 20－12=8 種，故選 A。 
【參考解法 2】 
如右圖，每一點旁的數代表從 1A 走到該點的走法數。則

可知從 1A 出發不經過 3A 到達 4A 的方法數為 8 種，故選 A。 
答案：（A） 

12. 電影院每排有 80 個座位，把第 13 排到第 24 排的座位留給某中學的學生，

學生入座後在這些排中還剩 15 個空座位。請問該學校進場看電影的學生有

多少人？ 
（A）945  （B）865  （C）875  （D）765  （E）775 

【參考解法】 
從第 13 排到第 24 排共有 24－13+1=12 排，每排 80 個座位，共計 80×12=960 個

座位，由於全部入座後有 15 個空位，故該校學生總數為 960－15=945，故選 A。 
答案：（A） 

13. 已知三粒蘋果與四根香蕉的重量相同，五根香蕉與六顆橘子的重量相同，請

問十六顆橘子與幾粒蘋果的重量相同？ 
（A）6   （B）7   （C）8   （D）9   （E）10 

【參考解法】 

由題意知，一根香蕉與
3
4
粒蘋果等重，一顆橘子與

5
6
根香蕉等重，因此 16 顆橘

子與
5 316 10
6 4

× × = 粒蘋果等重，故選 E。                       答案：（E） 

14. 如下圖所示，一個正立方體有三個分別

標記為 A, B, C 的表面與一個 3×3 方格

表有六個分別標記為 1、2、3、4、5、6
的小方格。將這個正方體翻轉，使得 C
面與標記為 1 的小方格吻合，再翻轉正

方體使得 B 面與標記為 2 的小方格吻

合；依序繼續將正方體翻轉，直到第 6 格為止。請問此翻轉過程中使得正方

體朝上一面為字母 B 的所有小方格上的數之和是多少？ 
（A）2   （B）6   （C）7   （D）9   （E）10 

【參考解法】 
正方體翻到第 1 格時，正面為字母 B；正方體翻到第 2 格時，底面為字母 B；正

方體翻到第 3 格時，左側面為字母 B；正方體翻到第 4 和 5 格時，不改變左側面，

仍為字母 B；正方體翻到第 6 格時，朝上一面為字母 B。所以使得正方體朝上一

面為字母 B 的所有格子中的數之和是 6。                       答案：（B） 
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15. 一副撲克牌共 54 張，由兩張鬼牌與黑桃、紅心、梅花、方塊四門花色各 13
張牌組成。請問至少要從中任意抽出多少張牌，才能保證有一門花色至少有

4 張牌？ 
（A）54  （B）14  （C）15  （D）16  （E）17 

【參考解法】 
考慮最壞情況，抽出了兩張鬼牌與每種花色各 3 張，總計 14 張牌，無法找到一

門花色至少有 4 張牌。另一方面，若抽取 15 張牌，則至少有 13 張不是鬼牌，

由抽屜原理知存在 4 張牌花色相同，因此答案為 15 張，故選 C。  答案：（C） 
16. 將數5 7n n+ 除以 100，其中 n 為非負整數，請問共可能得到多少種不同的餘

數？ 
（A）4   （B）6   （C）8   （D）10  （E）15 

【參考解法】 
當 n=0 時，5 7n n+ 之值為 2，即除以 100 所得之餘數為 2；當 n=1 時，5 7n n+ 之

值為 12，即除以 100 所得之餘數為 12；而當 2n ≥ 時，5n 除以 100 所得之餘數恒

為 25、7n除以 100 所得之餘數必為 1、7、49、43 之一，因此兩者之和除以 100
所得之餘數為 26、32、74、68 之一，所以共有 6 種不同的可能，故選 B。 

答案：（B） 
17. 定義新運算：a⊙b 表示正整數 a、b 中較大的數除以較小的數後所得的餘數，

例如 5⊙12=2、12⊙5=2。已知(19⊙x) ⊙19=5，請問 x 不可能是下列哪一項？ 
（A）12  （B）26  （C）33  （D）39  （E）45 

【參考解法】 
若 x=12，則(19⊙12) ⊙19=7⊙19=5；若 x=26，則(19⊙26) ⊙19=7⊙19=5； 
若 x=33，則(19⊙33) ⊙19=14⊙19=5；若 x=39，則(19⊙39) ⊙19=1⊙19=0； 
若 x=45，則(19⊙45) ⊙19=7⊙19=5。 
其中只有 39 不滿足題目條件，故選 D。                       答案：（D） 
18. 請問共有多少個三位數，它的數碼互不相同且十位上的數碼等於其他兩個數

碼之和的末位數？ 
（A）36  （B）60  （C）72  （D）90  （E）108 

【參考解法】 
我們把滿足條件的三位數稱為“快樂”數。由條件知“快樂”數的百位數碼與

個位數碼不同，且都不能是 0，除此之外無須滿足其他條件，故“快樂”數共有

9×8=72 個，所以選 C。                                       答案：（C） 
19. 如圖所示，在直線 l 上依次擺放著七個正方形。已知斜放置的三個正方形的

面積分別是 1、2、3，請問其他四個正方形的面積總和是多少？ 
 
 
  
 
 

（A）4   （B）5   （C）6   （D）7   （E）8 

4S
3S

2S
1S

1 
3 

2 

l 



【參考解法】 
由畢氏定理與全等三角形的性質不難推出，每個斜放置的正方形的面積等於與

其相鄰的兩個正放置的正方形的面積之和，故四個正放置的正方形的面積之和

為 1+3=4，故選 A。                                         答案：（A） 
20. 在下左圖 4×4 的方格表中，我們希望沿格線放置最少片數如下右圖形狀的磁

磚後，使這個方格表中再也不能放下任何一片這樣的磁磚，磁磚可以旋轉或

翻轉，請問至少要放置這樣的磁磚多少片？ 
 
 
 
 
 
 

 
（A）2   （B）3   （C）4   （D）5   （E）6 

【參考解法】 
將 4×4 的正方形劃分成 4 個 2×2 的部分，若要圖中無法再放下“     ”形，每個

部分中都至少要有 2 個方格被覆蓋，即至少需要蓋住 8 個格子，因此至少需要

放下 3 個“     ”形。 另一方面，可以用 3 個“     ”形將圖中的中間兩行全部

蓋住，此時無法再放下任意一個“     ”形，如下圖所示。 

 

 

 

答案為 3，故選 B。 

答案：（B） 
21. 將 100 顆乒乓球全部放在 n 個盒子中，使得每個盒子中的乒乓球的顆數都含

有數碼“8”， 例如：8、18、83、88；當 n=3 時，盒子中的乒乓球的顆數可

以分別為 8、8、84；若 n=5，且恰有兩個盒子中的乒乓球顆數相同，其餘盒

子中的乒乓球顆數彼此不同，在此情況下，請問乒乓球顆數最多的兩個盒子

中的乒乓球顆數之總和是多少？ 

【參考解法】 
首先，每個盒子內的乒乓球顆數至少為 8，故任意一個盒子內的乒乓球顆數不會

多於 100－8×4=68，這說明每個盒子內球數含有的數碼 8 都在個位上。其次，由

於恰有兩個盒子中乒乓球顆數相同，故所有盒子內的乒乓球顆數之和最少為

8+8+ 18+28+38=100，故僅可能為這一種情況，而乒乓球顆數最多的兩個盒子中

的乒乓球顆數之總和為 28+38=66。 
答案：066 

  
  

  
  

    

    

    

    

        

        

        

        



22. 設 a、b、c、d 都是小於 10 的正整數，整數 x 滿足 3 2 0ax bx cx d− − − = ，請

問 x 的最大可能值是多少？ 

【參考解法】 
若 10x ≥ ，則 

( )
( )

3 2 2 2 2 2

2 2 2

10 1 10

1 10

x x b x bx x bx x

bx c x bx cx bx cx d

≥ ≥ + = + ≥ +

≥ + + ≥ + + > + +
 

故 x 必須小於 10。另一方面，當 a=1、b=c=8、d=9 時，x=9 滿足條件。因此所

求 x 的最大可能值為 9。                                     答案：009 
23. 已知實數 a、b、c 滿足 0a b c+ + = 且 15abc = − 。 

請問代數式 2 2 2( ) ( ) ( )a b c b c a c a b+ + + + + 的值是多少？ 

【參考解法】 

( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( )

2 2 2 2 2 2 2 2 2( ) ( ) ( )

3 45

a b c b c a c a b a b a c b c b a c a c b
ab a b bc b c ca a c
ab c bc a ca b

abc

+ + + + + = + + + + +
= + + + + +
= − + − + −
= − =

 

答案：045 
24. 如圖，平面上四條線段 AB、BC、CD、DA，

24ABC∠ = °、 42ADC∠ = °，點 E 在 BA 的延長線上，

DAE∠ 的平分線和 BCD∠ 的平分線交於點 N，請問

ANC∠ 是多少度？ 

 
【參考解法】 
如圖，設 AD 與 BC 相交於點 O，根據三角形外角性質，

得  42BOD BCD CDO BCD∠ =∠ +∠ =∠ + °， 
從而 18BAD BOD ABO BCD∠ =∠ −∠ =∠ + °。 
因此 180 162EAD BAD BCD∠ = ° −∠ = ° −∠ 。 
因為 N 是兩條角平分線的交點，所以 

1 181
2 2

DAN EAD BCD∠ = ∠ = ° − ∠ 、
1
2

NCD BCD∠ = ∠  

延長 AN 交 CD 於點 F，則 

1 181 42 123
2 2

ANC NCF NFC NCD DAN ADC

BCD BCD

∠ =∠ +∠ = ∠ +∠ +∠

= ∠ + ° − ∠ + ° = °  

                                                         答案：123 

D

C

B 

A N

E 

D

C

B 

A N

E 

F 



25. 在算式 6□7□8□9 中的每一個□處放入一個四則運算符號（加號、減號、

乘號或除號，可重複挑選），然後僅允許在算式中添加一些括弧（也可以不

添加），請問所能得到的最大的三位數是多少？ 
【參考解法】 
將四個數相乘得到的結果必然大於 1000，因此稍小一點的答案應該由其中兩個

數相加，再乘以剩下的兩個數得到。 經計算知( )6 7 8 9 936+ × × = 、

( )6 7 8 9 810× + × = 、 ( )6 7 8 9 714× × + = ，其中 936 為最大的三位數。 
答案：936 

 
 


