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1. 在一個m n× 方格表的踩地雷遊戲中，每個小方格內都可能藏有一枚地雷或沒

有地雷。在每個沒有地雷的小方格內寫上與此小方格有公共邊或公共頂點的

所有小方格內藏有地雷的總數。現若將所有的地雷移除，而在原沒有地雷的

小方格內都放一枚地雷，然後在現在沒有地雷的小方格內寫上與此小方格有

公共邊或公共頂點的所有小方格內藏有地雷的總數。請問有沒有可能使最後

所有方格內所填的數之總和大於原來所有方格內所填的數之總和？(四分） 
  
2. 給定一個凸多面體、一個空心的圓球與此多面體的每條邊都相交於二點，且

此二點都將該條邊三等分。請問此多面體的每個面是否必定為 
(a) 互相全等的多邊形；（二分） 
(b) 正多邊形？（三分） 

  
3. 有數項郊遊行程供全班 20 位學生參加，每項行程至少有四位學生參加。證

明存在有一項行程使得參加此項行程的每位學生參加郊遊的項數至少為此

班所有學生參加郊遊項數的
1

17
。（五分） 

  
4. 令 ( )C n 表示正整數n的質因數個數。(例如 (10) 2C = 、 (11) 1C = 、 (12) 2C = 。) 

(a) 當a b≠ 時，請問滿足 ( ) ( ) ( )C a b C a C b+ = + 的正整數對(a, b)為有限多

對還是無限多對？（二分） 
(b) 如果還另外要求 ( ) 1000C a b+ > ，則滿足 ( ) ( ) ( )C a b C a C b+ = + 的正整

數對(a, b)為有限多對還是無限多對？（三分） 
 

5. 在 239 枚外觀完全相同的硬幣之中有二枚重量相同的假幣，其他都是重量相

同的真幣，假幣與真幣之重量不相同。請利用沒有刻度的兩臂天平稱三次，

確定假幣比真幣重還是輕。並不要求找出這二枚假幣。（五分） 
  

 

 
  

 


