
注意： 

允許學生個人、非營利性的圖書館或公立學校合理使用

本基金會網站所提供之各項試題及其解答。可直接下載

而不須申請。 

 

重版、系統地複製或大量重製這些資料的任何部分，必

須獲得財團法人臺北市九章數學教育基金會的授權許

可。 

申請此項授權請電郵 ccmp@seed.net.tw 

Notice:   

Individual students, nonprofit libraries, or schools are 

permitted to make fair use of the papers and its 

solutions. Republication, systematic copying, or 

multiple reproduction of any part of this material is 

permitted only under license from the Chiuchang 

Mathematics Foundation.  

Requests for such permission should be made by 

e-mailing Mr. Wen-Hsien SUN  ccmp@seed.net.tw 



 - 183 -

 

6.1   

  我們已經學過整式的加減，現在進一步學習整式的乘除。為

此，先研究同底數的冪之乘法。我們來計算 
3 210 10× ， 3 22 2× 。 

  根據乘方的意義，得  
3 2

5

3 2

5

10 10 (10 10 10) (10 10)
10 10 10 10 10
10

2 2 (2 2 2) (2 2)
2 2 2 2 2
2

× = × × × ×
= × × × ×
=

× = × × × ×
= × × × ×
=

 

  從上面看到， 310 是 3 個 10 連乘， 210 是 2 個 10 連乘，所以
3 210 10× 是 5 個 10 連乘。同樣， 32 是 3 個 2 連乘， 22 是 2 個 2

連乘，所以 3 22 2× 是 5 個 2 連乘。也就是 
3 2 3 2

3 2 3 2

10 10 10
2 2 2

+

+

× =
× =

 

  同理， 
3 2

5

( )( )a a aaa aa
aaaaa
a

=
=
=

i
 

也就是 
3 2 3 2a a a +=i  

  一般地，如果 m、n 都是正整數，那麼 

( )

( )( )m n m n

n am a m n a

a a aa a a a aa a a +

+

= = =i
個個 個

 



 - 184 -

即 
im n m+na a = a  

  這就是說，同底數的冪相乘，底數不變，指數相加。 
  當三個或三個以上同底數的冪相乘時，也具有這一性質。例

如 
m n p m n pa a a a + +=i i  (m、n、p 都是正整數)2 

【 1】 計算：  
   (1) 7 410 10× ；   (2) 2 5x xi ； 
   (3) 2 3y y yi i ；   (4) 2 6a a− i 。 

 (1) 7 4 7 4 1110 10 10 10+× = = ；  

   (2) 2 5 2 5 7x x x x+= =i ；   
   (3) 2 3 1 2 3 6y y y y y+ += =i i ；  
   (4) 2 6 2 6 8a a a a+− = − = −i 。 

【 2】 計算： (1) 2nx xi ；  (2) 1m my y +i  

 (1) 2 2n nx x x +=i ； 

   (2) 1 ( 1) 2 1m m m m my y y y+ + + += =i 。 
 
【 3】 把下列各式化成 ( )np q+ 或 ( )ns t− 的形式。 
   (1) 3 2( ) ( )p q p q+ +i ；    
   (2) 2 4( ) ( ) ( )s t s t s t− − −i i ； 
   (3) ( ) ( )m np q p q+ +i 。 

分析： 把 ( )p q+ 或 ( )s t− 看作底數 a，就可以運用同底數的冪

相乘之性質來進行計算。 
 (1) 3 2 3 2 5( ) ( ) ( ) ( )p q p q p q p q++ + = + = +i ；  

                                                 
2 本章所有的冪指數都是正整數。 
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   (2) 2 4 2 1 4 7( ) ( ) ( ) ( ) ( )s t s t s t s t s t+ +− − − = − = −i i ； 
   (3) ( ) ( ) ( )m n m np q p q p q ++ + = +i 。 
 
  
   

1. (口答) 計算：  
(1) 5 610 10i ； (2) 5 8s si ； (3) 7 3a ai ； (4) 3 2y yi ； 
(5) 5b bi ； (6) 4 4x x xi i ； (7) na ai ； (8) n nx xi 。 

2. 計算： 
(1) 810 10× ；(2) 4 6a ai ； (3) 5 5x xi ； (4) 12 6y yi ； 
(5) 10x xi ； (6) 3 7b b− i ； (7) 4 3 2y y y yi i i ；

(8) 5 6 3x x xi i ； (9) 210 10ni ； (10) 2n na ai ； 
(11) 1 1m my y+ −i ； (12) 2 3( 2) ( 2)− −i ； (13) 1n ny y y +i i 。 

3. 把下列各式化成 ( )nx y+ 的形式： 
(1) 2 2( ) ( )x y x y+ +i ； (2) 3( ) ( )x y x y+ +i ； 
(3) 3 2( ) ( ) ( )x y x y x y+ + +i i ；(4) 1 1( ) ( )m m nx y x y+ + −+ +i 。 

4. 下面的計算對不對，為什麼？如果不對，應怎樣改正？ 
(1) 5 5 52b b b=i ； (2) 5 5 10x x x+ = ； 
(3) 3 3c c c=i ； (4) 3 2 5m m m=i 。 

 

6.2   

  我們學了同底數的冪之乘法以後，就可以進一步學習單項式

的乘法了。我們來計算 
2 22 3x y xyi 、 2 5 3 24 ( 3 )a x a bx−i 。 

  運用乘法交換律、結合律，可把各因式的係數結合成一組，

相同的字母結合成一組，然後相乘，即 
2 2 2 2

3 3

2 5 3 2 2 3 5 2

5 7

2 3 (2 3)( )( )
6

4 ( 3 ) [4 ( 3)]( ) ( )
12

x y xy x x y y
x y

a x a bx a a b x x
a bx

= ×
=

− = −
= −

i i i

i i i i
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  一般地，單項式相乘，用它們的係數之積作為積的係數，對

於相同的字母，用它們的指數之和作為積裡這個字母的指數，對

於只在一個單項式裡含有的字母，則連同它的指數作為積的一個

因式。 
  
【 1】 計算： (1) 3 24 5n ni ；  (2) 2 3( 5 )( 3 )a b a− − ； 
     (3) 5 6 4(4 10 )(5 10 )(3 10 )× × × 。 

 (1) 3 2 3 2 54 5 (4 5)( ) 20n n n n n= × =i ； 

   (2) 2 3 2 3 3 3( 5 )( 3 ) [( 5) ( 3)] ( ) 15a b a a a b a b− − = − − =i i i ； 
   (3) 5 6 4 5 6 4(4 10 )(5 10 )(3 10 ) (4 5 3)(10 10 10 )× × × = × × × ×  
         1560 10= × 。 
 
注意：用含 10 的冪來記一個數時，通常把前面一個因數寫成一

位整數或含有一位整數的小數。上面的計算結果 1560 10× ， 
也可以寫成 156 10 10× × ，即 166 10× 。 

 
【 2】 計算： 

   (1) 2 21 9
3

xy x yi ；  (2) 3 2 2 32 3
3 4

x y x y⎛ ⎞−⎜ ⎟
⎝ ⎠
i ； 

   (3) 1( 5 )( 2 )na b a+− − ；  (4) 2 2( 3 ) ( ) 6ab a c ab− −i i 。 

 (1) 2 2 2 2 3 31 19 ( )( ) 39
3 3

xy x y x x y y x y⎛ ⎞= =×⎜ ⎟
⎝ ⎠

i i i ； 

   (2) 3 2 5 5 5 52 32 2 13 3
3 3 24 4

x y x y x yx y ⎡ ⎤⎛ ⎞ ⎛ ⎞= × = −− −⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎢ ⎥⎝ ⎠ ⎝ ⎠⎣ ⎦
i ； 

   (3) 1 1 2( 5 )( 2 ) [( 5) ( 2)]( ) 10n n na b a a a b a b+ + +− − = − − =i i i ； 
   (4) 2 2 4 3( 3 ) ( ) 6 [( 3) ( 1) 6]ab a c ab a b c− − = − −i i i i  
          4 318a b c= 。 

【 3】 光的速度每秒約是 53 10× km，太陽光射到地球上需要的

時間約是 25 10× 秒，地球與太陽的距離約是多少 km？ 
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 5 2 7 8(3 10 ) (5 10 ) 15 10 1.5 10× × × = × = × 。 

地球與太陽的距離約是 81.5 10× km。 
  
   

1. 計算： 
(1) 5 33 5x xi ；          (2) 34 ( 2 )y xy−i ； 

(3) 2( 2.5 ) ( 4 )x x− −i ；      (4) 2 32 5
5 16

x y xyzi ； 

(5) 2( 6 ) 3n na a b+− i ；       (6) 1 238
2

n nx y x y+ i ； 

(7) 2( 3 ) 2 4x xy y− i i ；      (8) 2 2 2 31( 4 ) ( )
2

x y x y y− −i i 。 

2. 一種電子計算機每秒可作 1210 次運算。它工作 25 10× 秒可作多

少次的運算？ 

3. 下面的計算對不對，為什麼？如果不對，應怎樣改正？ 
(1) 3 2 54 2 8a a a=i ；       (2) 3 4 72 3 5x x x=i ； 
(3) 2 2 23 4 12x x x=i ；      (4) 3 3 93 5 15y y y=i 。 

 
6.3   

  我們來計算 
4 3( )a 、 3 5( )a 。 

  4 3( )a 是把冪 4a 三次方。如果把 4a 看作是底數，那麼根據乘

方的意義與同底數的冪之乘法性質，得 
4 3 4 4 4 4 4 4 4 3( )a a a a a a+ + ×= = =i i 。 

同樣，得 
  3 5 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 5( )a a a a a a a a+ + + + ×= = =i i i i 。 

也就是 
4 3 4 3

3 5 3 5

( )
( )
a a
a a

×

×

=
=
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  一般地，如果 m、n 都是正整數，那麼 

( )

m
n mn a

m n m m m m m m mna a a a a a+ += = =i i i
個

個

 
即 

( )m n mna = a  

  這就是說，冪的乘方，底數不變，指數相乘。 

【 1】 計算：  
   (1) 7 2(10 ) ；  (2) 3 2( )x ；  (3) 4 4( )z 。 

 (1) 7 2 7 2 14(10 ) 10 10×= = ；  

   (2) 3 2 3 2 6( )x x x×= = ；   
   (3) 4 4 4 4 16( )z z z×= = 。  

【 2】 計算： (1) 2( )ma ；  (2) 3( )nb 。 

 (1) 2 2 2( )m m ma a a×= = ； 

   (2) 3 3 3( )n n nb b b×= = 。 

【 3】 計算： (1) 2 4[( ) ]x y+ ；  (2) 2 4 3 3( ) ( )a ai 。 

分析： 在第(1)小題中，把 2( )x y+ 看作一個字母的冪進行計

算；在第(2)小題中，先分別計算 2 4( )a 、 3 3( )a ，然後根

據同底數的冪之乘法性質進行計算。 
 (1) 2 4 2 4 8[( ) ] ( ) ( )x y x y x y×+ = + = + ；  

   (2) 2 4 3 3 8 9 17( ) ( )a a a a a= =i i 。 
 
  
   

1. (口答) 計算：  
(1) 4 2( )x ； (2) 4 2x xi ； (3) 5 5( )y ； 
(4) 5 5y yi ； (5) 3( )ma ； (6) 3ma ai 。 
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2. (口答) 計算：  
(1) 3 3(10 ) ； (2) 4 3( )x ； (3) 2 5( )a ； 
(4) 2 4( )y− ； (5) 3 6( )x− ； (6) 5( )ms 。 
(7) 3 2[( ) ]x a+ ； (8) 2[( ) ]nx y+ ； (9) 2 3 5( )a ai 。 
(10) 2 5 4 4( ) ( )a ai ； (11) 3 2 2 3( ) ( )b bi ； (12) 2 1( )n nc c +i 。 

3. 下面的計算對不對，為什麼？如果不對，應怎樣改正？ 
(1) 5 2 7( )a a= ； (2) 5 2 10a a a=i ； 
(3) 4 7 28( )x x= ； (4) 1 2 2 1( )n na a+ += 。 

 
6.4   

  我們來計算 
3( )ab 、 4( )ab 。 

  根據乘方的意義與乘法交換律、結合律，得 
3 3 3

4 4 4

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )
ab ab ab ab aaa bbb a b
ab ab ab ab ab aaaa bbbb a b

= = =
= = =

i i i
i i i i

 

  一般地，如果 n 是正整數，那麼 

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )
n ab n a n b

n n nab ab ab ab a a a b b b a b= = =i i i i i i i i i i
個 個 個

 
即 

( )n n nab = a b  

  這就是說，積的乘方，等於把積的每一個因式分別乘方，再

把所得的冪相乘。 
  當三個或三個以上的積相乘時，也具有這一性質。例如 

( )n n n nabc a b c= 。 
【 1】 計算：  
   (1) 5( )xy ；  (2) 4(2 )a ；  (3) 3( 3 )x− ； 
   (4) 2( 5 )ab− ； (5) 6( )xy− ；  (6) 2(4 )xy 。 
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 (1) 5 5 5( )xy x y= ；  

   (2) 4 4 4 4(2 ) 2 16a a a= = ；   
   (3) 3 3 3 3( 3 ) ( 3) 27x x x− = − = − ；  
   (4) 2 2 2 2 2 2( 5 ) ( 5) 25ab a b a b− = − = ；   
   (5) 6 6 6 6 6 6( ) ( 1)xy x y x y− = − = ；   
   (6) 2 2 2 2 2 2(4 ) 4 16xy x y x y= = 。   
【 2】 計算： (1) 2 2( )xy ；   (2) 2 2 4( )a b ； 

     (3) 3 4( 2 )xy− ；  (4) 
22

3
a⎛ ⎞

⎜ ⎟
⎝ ⎠

。 

 (1) 2 2 2 2 2 2 4( ) ( )xy x y x y= = ； 

   (2) 2 2 4 2 4 2 4 8 8( ) ( ) ( )a b a b a b= =i ； 
   (3) 3 4 4 4 3 4 4 12( 2 ) ( 2) ( ) 16xy x y x y− = − =i i ； 

   (4) 
2 2

2 242 2
93 3

a aa⎛ ⎞ ⎛ ⎞= =⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠

i 。 

【 3】 計算： (1) 3 2(2 ) ( 5 )x x y−i ；   
     (2) 2 2 3(3 ) ( 4 ) ( )xy xy xy+ − −i 。 

 (1) 3 2 3 2 5(2 ) ( 5 ) 8 ( 5 ) 40x x y x x y x y− = − = −i i ；  

   (2) 2 2 3 2 4 2 4 2 4(3 ) ( 4 ) ( ) 9 4 13xy xy xy x y x y x y+ − − = + =i 。 

  
   

1. (口答) 下列各式的結果是什麼？ 
(1) 6( )ab ； (2) 4( )xy ； (3) 3(2 )m ； 
(4) 2 2(5 )x ； (5) 2 3( )ab ； (6) 3( )xy− 。 

2. 計算： 

(1) 3( )st ； (2) 3 2(4 )a ； (3) 2 2( 2 )x y− ； (4) 
3

21
2

c d⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

；

(5) 2 2(2 10 )× ； (6) 2 5 3( )x x xi i ； (7) 2 3 2 2( ) ( )ab abi 。

(8) 5 3 2( 3 )x x− i ； (9) 2 2( )a abi ； (10) 2 2 3(3 ) ( )y yi 。
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3. 計算： 

(1) 2 2 3 2( )a a bi ； (2) 
3

2 1(3 )
2

m mn⎛ ⎞−⎜ ⎟
⎝ ⎠
i ； 

(3) 2 3 42 ( 2 ) 2 5a a a a− +i i ； (4) 3 2 2310 ( 3.5 ) ( )
5

a b a ab+ −i i 。

4. 某工廠要作一個稜長為 24 10× cm 的正方體油箱，求這個油箱

的容積。 
5. 下面的計算對不對？為什麼？如果不對，應怎樣改正？ 

(1) 2 2 4( )ab ab= ； (2) 3 3 3(3 ) 9xy x y= ； 

(3) 2 2 4( 2 ) 4a a− = − ； (4) 
3

6 92 3 644
1255

x yx y⎛ ⎞ =⎜ ⎟
⎝ ⎠

。 

 
6.5   

  現在我們來研究單項式與多項式相乘的問題。我們來計算 
( )m a b c+ + 。 

  運用乘法分配律，可得 
( )m a b c ma mb mc+ + = + + 。 

  這個結果也可從圖 6-1 看出3。 
 
 
 
 
   
 
 
 
 
                                                 
3 圖 6-1 中的 m、a、b、c 都表示正數。實際上，公式 ( )m a b c ma mb mc+ + = + +
中的 m、a、b、c 還可以表示負數及零。 

m ma 

a 

mb 

b 

mc 

c 

圖 6-1 
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  一般地，單項式與多項式相乘，就是用單項式去乘多項式的

每一項，再把所得的積相加。 
 
【 1】 計算：  
   (1) 2( 4 ) (2 3 1)x x x− + −i ；   

   (2) 2 12 42
23 3

aba b ab b⎛ ⎞− +⎜ ⎟
⎝ ⎠

i 。 

(1) 2( 4 ) (2 3 1)x x x− + −i  

    
2

3 2

( 4 ) (2 ) ( 4 ) (3 )+( 4 ) ( 1)
8 12 4

x x x x x
x x x

= − + − − −

= − − +

i i i  

  (2) 2 12 42
23 3

aba b ab b⎛ ⎞− +⎜ ⎟
⎝ ⎠

i  

    

2

3 2 2 2 2

2 41 1 1( 2 )
3 32 2 2

1 2
3 3

aba b bab ab ab

a b a b ab

⎛ ⎞ ⎛ ⎞⎛ ⎞ ⎛ ⎞ ⎛ ⎞= + − +⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠ ⎝ ⎠⎝ ⎠ ⎝ ⎠

= − +

i i i
 

【 2】 化簡： 

   (1) 2 2 2 27( 3 ) 5 6 2
2

xy x y x xy y⎛ ⎞− + −⎜ ⎟
⎝ ⎠

i i ；   

   (2) 2 2212 5 ( 1)
2

a ab aab b⎛ ⎞− − −+⎜ ⎟
⎝ ⎠
i i 。 

(1) 2 2 2 27( 3 ) 5 6 2
2

xy x y x xy y⎛ ⎞− + −⎜ ⎟
⎝ ⎠

i i  

    
3 2 3 2 2 2

3 2 2 2

15 21 12
6 12

x y x y x y
x y x y

= − + −

= −
 

  (2) 2 2212 5 ( 1)
2

a ab aab b⎛ ⎞− − −+⎜ ⎟
⎝ ⎠
i i  

    
3 2 2 3

3 2 2

2 5 5
6 2 5
a b a b a b ab
a b a b ab

= − − − +

= − − +
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1. 計算： 

(1) 2 2 3( ) (2 )ab abi ； (2) 2 23 ( )k khi ； 

(3) 3(2 1)x + ； (4) 34 5
2

y⎛ ⎞− −⎜ ⎟
⎝ ⎠

； 

(5) ( 3 )( 6 )x y x− − ； (6) 25 (2 3 4)x x x− + ； 

(7) 22 4 ( 3 )5 1
9

aa a⎛ ⎞ −− +⎜ ⎟
⎝ ⎠

i ； (8) 3 2 2 4 354
26

xyx y x y y⎛ ⎞− − +⎜ ⎟
⎝ ⎠

i

2. 化簡： 

(1) 2 2 1( ) ( 2 ) 3 1
3

a ab a ab b⎛ ⎞− − + − −⎜ ⎟
⎝ ⎠

i i ； 

(2) 1 1( 1) ( 1)
2 3

x x x− + + − ； 

(3) 3 (2 5) 2 (1 3 )a a a a− + − ； 
(4) 2 2 2( 3) ( 3) 3 ( 1)x x x x x x x+ + − − − − ； 

(5) 213 6 3
2

xy xy xy x y⎡ ⎤⎛ ⎞− −⎜ ⎟⎢ ⎥⎝ ⎠⎣ ⎦
。 

 
6.6   

  現在我們來研究多項式的乘法。我們來計算 
( )( )a b m n+ + 。 

  這是多項式乘以多項式。先把 ( )m n+ 看成一個單項式，運用

單項式與多項式相乘的法則，得 
( )( ) ( ) ( )a b m n a m n b m n+ + = + + + 。 

再運用單項式與多項式相乘的法則，就得 
( )( ) ( ) ( )a b m n a m n b m n

am an bm bn
+ + = + + +

= + + +
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即 
 
 
 
 
 
 
 
   
  這個結果也可從圖 6-2 明顯地反映出來。 
  一般地，多項式與多項式相乘，先用一個多項式的每一項乘

以另一個多項式的每一項，再把所得的積相加。 
  
【 1】 計算： (1) ( 2 )(5 3 )x y a b+ + ；   
     (2) (2 3)( 4)x x− + ； 
     (3) (3 )( 2 )x y x y+ − 。 

(1)

 ( 2 )(5 3 ) 5 3 2 5 2 3x y a b x a x b y a y b+ + = + + +i i i i  
 5 3 10 6ax bx ay by= + + +  
  (2) 2(2 3)( 4) 2 8 3 12x x x x x− + = + − −  
 22 5 12x x= + −  
  (3) 2 2(3 )( 2 ) 3 6 2x y x y x xy xy y+ − = − + −  
 2 23 5 2x xy y= − −  

【 2】 計算： (1) 22 ( 2 )3
2
a a bb⎛ ⎞ −− +⎜ ⎟

⎝ ⎠
；   

     (2) 2 2( )( )x y x xy y+ − + 。 

(1) 
3

2 2 2 32 ( 2 ) 3 63
22
aa a b ab a b bb⎛ ⎞ − = − + + −− +⎜ ⎟

⎝ ⎠
 

  (2) 2 2( )( )x y x xy y+ − +  

( )( )a b m n

am an bm bn

+ +

= + + +

圖 6-2 

m 

an 

a 

bn 

b 

am 

n 

bm 



 - 195 -

  
3 2 2 2 2 3

3 3

x x y xy x y xy y
x y

= − + + − +

= +
 

  
   

1. (口答) 計算： 
(1) ( )( )m n u v+ + ； (2) ( )( )x y a b+ − ； 
(3) ( )( )p q r s− + ； (4) ( )( )a b c d− − 。 

2. 計算： 
(1) (2 6)( 3)n n+ − ； (2) (2 3)(3 1)x x+ − ； 
(3) (2 3 )( 5 )a b a b− + ； (4) (3 2 )(3 2 )x y x y− + ； 

(5) 3(2 3) 5
2

a b⎛ ⎞+ −⎜ ⎟
⎝ ⎠

； (6) (2 5)(2 5)x x+ + 。 

3. 計算： 
(1) 2( 1)( 2 3)x x x+ − + ； (2) 2( 1)( 1)x x x− + + ； 

(3) 2(4 3)(5 4 7)x x x− − + ； (4) 2(3 2)(3 2)( 1)x x x+ − − ； 
(5) (3 2)( 1) ( 1)( 2)a a a a− − + + + ； 
(6) 2 2(2 1)( 4) ( 3)(2 5)x x x x− − − + − 。 

 
【 3】 計算： (1) ( 2)( 5)x x+ + ； (2) ( 2)( 5)y y+ − 。 

(1) 2 2( 2)( 5) 5 2 10 7 10x x x x x x x+ + = + + + = + + ； 

  (2) 2 2( 2)( 5) 5 2 10 3 10y y y y y y y+ − = − + − = − − 。 
 
  從例 3 可以看出，含有一個相同字母的兩個一次二項式相

乘，得到的積是同一個字母的二次多項式，從例 3 還可以看出，

如果因式中一次項的係數都是 1，那麼積的二次項係數也是 1。

這時，由於積的一次項是由兩個因式中的常數項分別乘以兩個因

式中的一次項後，合併同類項得到的，因此，積的一次項係數等

於兩個因式中常數項的和。積的常數項等於兩個因式中常數項的

積，因此，如果 a、b 分別表示兩個因式中的常數項，那麼 
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2( + )( + ) + ( + ) +x a x b = x a b x ab  
 

【 4】 解下列方程：  
   (1) 2( 3)( 4) 16x x x+ − = − ； 
   (2) 23 ( 2) ( 1)( 1) 4( 8)x x x x x+ + + − = + 。 

(1) 2( 3)( 4) 16x x x+ − = −  

  

2 212 16
4

4

x x x
x
x

− − = −
− = −

=
 

  (2) 23 ( 2) ( 1)( 1) 4( 8)x x x x x+ + + − = +  

  

2 2 23 6 1 4 32
6 33

15
2

x x x x
x

x

+ + − = +
=

=

 

  
   

1. 計算： 

(1) ( 1)( 4)x x+ + ； (2) ( 2)( 3m m− + )； 

(3) ( 4)( 5)y y+ − ； (4) ( 3)( 5)x x− − 。 

(5) 11
32

yy ⎛ ⎞⎛ ⎞ +−⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠⎝ ⎠

； (6) (7 8)(6 5)x x+ − ； 

(7) 1 34 6
2 4

x x⎛ ⎞⎛ ⎞+ −⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠⎝ ⎠

； (8) 2( 1)( 2)y y y+ + + ； 

(9) ( 2)( 3) ( 1) 8x x x x+ + − + − ； 

(10) (3 1)(2 3) (6 5)( 4)y y y y− − + − − 。 
2. 解下列方程： 

(1) 2(2 3)( 4) ( 2)( 3) 6x x x x x+ − − + − = + ； 
(2) 2 (3 5) (2 3)(3 4) 3( 4)x x x x x− − − + = + 。 
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1. 計算： 
(1) 3 4a ai ； (2) 3x xi ； (3) 5 310 10 10i i ；

(4) 3 2b b− i ； (5) 7 12x x xi i ； (6) 8 4 4y y y yi i i 。

2. 計算： 
(1) 10 10m ni ；   (2) 2 mc ci ； 

 (3) 3 1nx x +i ；   (4) 2 1n na a+ +i ； 
(5) 2 1n ny y y −i i ；  (6) m n sb b bi i ； 

 (7) 2 5 3 2 3a a a a a a+i i i i  (8) 2 6 3 5 4x x x x x x+i i i i 。 

3. 把下列各式化成 ( )nx y− 的形式： 
(1) 2 4( ) ( )x y x y− − ；  (2) 3 2( ) ( )( ) mx y x y x y− − − 。 

4. 計算： 
(1) 2( )( )nax ax ；   (2) 2(2 )( 3 )ab ab− ； 

 (3) 2( )( )mn m n− ；  (4) 2(3 )( 3 )x y xy− ； 

(5) 2 3 2( 5 )(2 )a b a b− ；  (6) 3 21(2 ) ( 2 )
4

c cc⎛ ⎞ −⎜ ⎟
⎝ ⎠

； 

 (7) 523
34

bxax ⎛ ⎞⎛ ⎞ −−⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠⎝ ⎠

； (8) 3 11(2 )
6

n na b ab −⎛ ⎞−⎜ ⎟
⎝ ⎠

。 

 (9) 2 2 510.2 3
3

xy x y xy⎛ ⎞− + −⎜ ⎟
⎝ ⎠
i ；    

 (10) 2 2 2 3 310.6 ( 10 )
4

m n m n m m n− −i i 。 

5. 長方形的長是 32.2 10× cm，寬是 21.5 10× cm，求它的面積。 

6. 光的速度約是 53 10× km/秒，從太陽系外距地球最近的一顆恆

星(比鄰星)發出的光，需要 4 年的時間才能到達地球，一年以
73 10× 秒計算，求這顆恆星與地球的距離。 
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7. 衛星繞地球運動的速度(即第一宇宙速度)是 37.9 10× m/秒，求

衛星繞地球運行 22 10× 秒走過的路程。 

8. 計算： 
(1) 3 3( )a ； (2) 6 5( )x ； (3) 7 2( )y− ； 
(4) 3( )ma ； (5) 2( )mb ； (6) 2 3[( 3) ]x + ； 
(7) 3[( ) ]nab ； (8) 2 3 4( )x xi ； (9) 3 4 4 3( ) ( )y yi ；

(10) 3 2 5( ) ( )c c c− i i 。 

9. 計算： 

(1) 2 3[( 1) ]− ；    (2) 
231

2
⎡ ⎤⎛ ⎞−⎢ ⎥⎜ ⎟
⎝ ⎠⎣ ⎦

； 

 (3) 2 3 3 3( )a a a+ i ；   (4) 4 2 5 3( ) ( )x x+ 。 

10.  求下列各式的平方： 
(1) 22xy ； (2) pq− ； (3) 2 3ab c ； 

(4) 23m− ； (5) 1
2

st− ； (6) 40.2cd 。 

11. 計算： 
(1) 5( )ab ； (2) 3(2 )x ； (3) 2 2( 3 )xy− ； 

(4) 3 37( )m n− ； (5) 2 3 2( )a b− ； (6) 
2

24
5

xy z⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

； 

(7) 2 2[1.5 10 ]× ； (8) 2 3 4(3 )y yi ； (9) 2 3 3 5(3 ) ( )xy yi ；

(10) 2 3 4( )na a a bi i i 。 

12. 計算： 
(1) 2 3 2[( 2 ) ]x y− ；    (2) 2 3 3[( ) ]ab ； 

 (3) 
2

2 2 232 (2 )
3

ax xax⎛ ⎞ +−⎜ ⎟
⎝ ⎠

i ； (4) 2 2 3( ) ( )n na b a b+ ； 

(5) 6 3 2 2 3( 2 ) ( 3 ) [ (2 ) ]a a a− − − − − 。 
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13.  地球的半徑 66.4 10r = × m。球的體積公式是 34
3

V rπ= 。求地

球的體積(π 取 3.14，結果保留兩個有效數字)。 

14. 計算： 
(1) 2 2(3 ) 3x y xy xy− i ；  (2) 2(4 ) ( 2 )ab b bc− −i ； 

 (3) 2 12 1
2

x x x⎛ ⎞− +⎜ ⎟
⎝ ⎠
i ；  (4) 5 (2 0.2)ab a b− +i ； 

(5) 2 2 2 3( 2 ) (3 2 4 )ab a b ab b− − −i ； 

(6) 22 2 33 1 5 ( 4 )
4 2 6

xyx y xy y⎛ ⎞ −− −⎜ ⎟
⎝ ⎠

i 。 

15. 化簡： 
(1) 2 2 2 2 23 ( 3 ) ( 2 )x xy x x y x− − −i ；   
(2) 2 25 ( 2 4) ( 1)x x x x x− + + −i ； 

 (3) 3 22 [ 2( 3)]t t t t− − − ；   

 (4) 1 131 2
4 32 4

x xx x⎛ ⎞ ⎛ ⎞− −− −⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠

。 

16. 計算： 
(1) (3 1)( 2)x x+ + ；  (2) (4 1)( 5)y y− − ； 

 (3) (2 3)(4 1)x x− − ；  (4) (3 2)(4 1)a a+ + ； 
(5) (5 2)(4 3)m m+ − ；  (6) (5 4)(3 1)n n− − ； 

 (7) 2 2 2 2(7 8 )( 3 )x y x y− + ； (8) 2 1 3 2
3 2 4 3

x y x y⎛ ⎞⎛ ⎞− −⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠⎝ ⎠

； 

(9) (9 4 )(9 4 )m n m n− + ； (10) 2( 2)( 2)( 4)x x x+ − + ； 
 (11) 2(1 2 4 )(1 2 )x x x− + + ； (12) 2 2( )( )x y x xy y− + + ； 

(13) 25 ( 2 1) (2 3)( 5)x x x x x+ + − + − ；   
(14) (3 )( 3 ) (4 3 )(4 3 )x y y x x y x y− + − − + 。 

17. 計算： 
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(1) ( 3)( 2)x x+ + ；  (2) ( 5)( 3)a a+ − ； 
 (3) ( 5)( 3)x x− + ；  (4) ( 2)( 8)m m+ − ； 

(5) ( 7)( 7)x x+ − ；  (6) ( 3)( 3)y y− + ； 

 (7) ( 6)( 3)y y− − ；  (8) 11
32

xx ⎛ ⎞⎛ ⎞ −+⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠⎝ ⎠

。 

18. 先化簡，再求值： 
(1) (3 1)(2 3) (6 5)( 4)x x x x+ − − − − ，其中 2x = − ；   

(2) 2 2( 2)( 6 9) ( 2 15)y y y y y y− − − − − − ，其中
1
2

y = 。 

19. 解方程： 
(1) 22( 2) 6 ( 1) 4 (1 ) 16x x x x x− − − = − + ；   
(2) 2( 3) (1 2 ) 9 3x x x x x+ − − = + ； 

 (3) (2 3)( 1) 28 (1 )(2 11)x x x x+ − − = + + ；   
 (4) ( 3)( 2) 18 ( 9)( 1)x x x x− − + = + + 。 
20. 如圖，計算下圖陰影部份的面積 (圖中的長度單位：cm)。 

 

 

 

 

 

21. 長方形的長是 (2 )a b+ cm，寬是 ( )a b+ cm，求它的周長與面

積。 
 

  在多項式的乘法運算中，對於某些特殊形式的多項式相乘，

我們把它們寫成公式並加以熟記，以便遇到類似形式的多項式相

乘時，就直接運用有關公式進行運算。 

a 2a 2a 2a a 

1.5a 

2.5a 

(第 20 題) 
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6.7   

  我們來計算： 
( )( )a b a b+ −  

得 
2 2

2 2

( )( )a b a b a ab ab b
a b

+ − = − + −
= −

 

由此得到 
− −2 2( + )( )a b a b = a b  

  這就是說，兩個數的和與這兩個數的差之積等於這兩個數的

平方差。這個公式就是平方差公式，對於形如兩數和與這兩數差

相乘的乘法，就可以運用上述公式來計算。例如，計算 
(1 2 )(1 2 )x x+ −  

如果把 1 看成 a，把 2x 看成 b，那麼 
(1 2 )(1 2 )x x+ −  

就是 
( )( )a b a b+ −  

的形式，因此，可用平方差公式來計算。即 

 
 
 
 
 
 
 

【 1】 運用平方差公式計算：(1) (3 2 )(3 2 )m n m n+ − ； 
        (2) 2 3 3 2( 2 )(2 )b a a b+ − 。 

 (1)  2 2 2 2(3 2 )(3 2 ) (3 ) (2 ) 9 4m n m n m n m n+ − = − = −  

   (2) 2 3 3 2 3 2 3 2( 2 )(2 ) (2 )(2 )b a a b a b a b+ − = + −  

        
3 2 2 2

6 4

(2 ) ( )
4

a b
a b

= −

= −
 

2 2 2

2 2

(1 2 )(1 2 ) 1 (2 ) 1 4

( ) ( )

x x x x

a b a b a b

+ − = − = −

+ − = −
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【 2】 運用平方差公式計算：(1) 1 12 2
2 2

x y x y⎛ ⎞⎛ ⎞− + − −⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠⎝ ⎠

； 

        (2) ( 4 1)(4 1)a a− − − 。 

 (1)  
2

21 1 1 (2 )2 2
2 2 2

yx y x y x⎛ ⎞⎛ ⎞ ⎛ ⎞= −− + − − −⎜ ⎟⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠⎝ ⎠ ⎝ ⎠

 

          2 21 4
4

x y= −  

   (2) ( 4 1)(4 1) [( 1) 4 ][( 1) 4 ]a a a a− − − = − − − +  

 
2 2

2

( 1) (4 )
1 16

a
a

= − −

= −
 

   或 

    
2 2

2

2

( 4 1)(4 1) (4 1)(4 1)
[(4 ) 1 ]
(16 1)

1 16

a a a a
a
a
a

− − − = − + −
= − −
= − −
= −

 

 
【 3】 運用平方差公式計算： 
   (1) 102 98× ；   
   (2) 2( 2)( 2)( 4)y y y+ − + 。 

 (1)  102 98 (100 2)(100 2)× = + −  

        

2 2100 2
10000 4
9996

= −
= −
=

  

 
   (2) 2 2 2( 2)( 2)( 4) ( 4)( 4)y y y y y+ − + = − +  

 
2 2 2

4

( ) 4
16

y
y

= −

= −
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1. 運用平方差公式計算： 
(1) ( )( )x a x a+ − ；         (2) ( )( )m n m n− + ； 
(3) ( 3 )( 3 )a b a b+ − ； (4) (1 5 )(1 5 )y y− + ； 
(5) (2 3)(2 3)a a+ − ； (6) 2 2( 2 5)( 2 5)x x− + − − ； 

(7) (4 5 )(4 5 )x y x y− + ；  (8) 2 27 7
3 3

x y x y⎛ ⎞⎛ ⎞− +⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠⎝ ⎠

。 

2. 運用平方差公式計算： 
(1) 103 97× ；          (2) 59.8 60.2× ； 

(3) 2( 3)( 3)( 9)x x x+ − + ；   (4) 21 1 1
2 4 2

x x x⎛ ⎞⎛ ⎞⎛ ⎞− + +⎜ ⎟⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠⎝ ⎠⎝ ⎠

。 

3. 化簡下列各式： 
   (1) ( )( ) (2 )(2 )x y x y x y x y− + + − + ； 
   (2) (2 )(2 ) (3 2 )(3 2 )a b a b a b a b− + − − + 。 
4. 下面各式的計算對不對？為什麼？如果不對，應怎樣改正？ 
   (1) 2( 6)( 6) 6x x x− + = − ； 
   (2) 2(2 3)( 3) 2 9x x x+ − = − ； 
   (3) 2 2(5 1)(5 1) 25 1ab ab a b+ − = − 。 
 
6.8   

  我們來計算 
2( )a b+ 、 2( )a b− ， 

得 
2

2 2

2 2

( ) ( )( )

2

a b a b a b
a ab ab b
a ab b

+ = + +
= + + −
= + +

 

2

2 2

2 2

( ) ( )( )

2

a b a b a b
a ab ab b
a ab b

− = − −
= − − −
= − +
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由此得到 
+ +

− − +

2 2 2

2 2 2

( + ) 2
( ) 2
a b = a ab b
a b = a ab b

 

  這就是說，兩數和(或差)的平方，等於它們的平方和，加上(或
者減去)它們的積之 2 倍。這兩個公式就是完全平方公式。 

  這兩個公式可以分別從圖 6-3 與圖 6-4 中看出。 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  對於兩數和(或差)的平方，就可以運用上述公式來計算。例

如，計算 
2( 2 )x y+ 、 2(2 5 )x y− 。 

如果在 2( 2 )x y+ 中，把 x 看成 a，把 2y 看成 b，在 2(2 5 )x y− 中，

把 2x 看成 a，把 5y 看成 b，那麼 
2( 2 )x y+ 、 2(2 5 )x y−  

就分別是 
2( )a b+ 、 2( )a b−  

的形式。因此，可用完全平方公式來計算，即 
 
 
 
 

a 

a 

b 

b 

2a

2bab

ab

a 
b 

a 

b 

2( )a b−

圖 6-3 圖 6-4 

2 2 2 2 2

2 2 2

( 2 ) 2 2 (2 ) 4 4

( ) 2

x y x x y y x xy y

a b a a b b

+ = + + = + +

+ = + +

i i
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【 1】 運用完全平方公式計算： (1) 2 2 2( 4 )b a− + ； 

         (2) 
21

2
y⎛ ⎞+⎜ ⎟

⎝ ⎠
。 

 (1)  2 2 2 2 2 2 2 2 2( 4 ) ( ) 2 ( ) (4 ) (4 )b a b b a a− + = − + − +i i  

 4 2 2 48 16b a b a= − +  
   或 

    
2 2 2 2 2 2

4 2 2 4

( 4 ) (4 )
16 8

b a a b
a a b b

− + = −
= − +

 

   (2) 
2

2 11
42

y yy⎛ ⎞ = + ++⎜ ⎟
⎝ ⎠

 

 
  
   

1. 運用完全平方公式計算： 

(1) 2( 6)a + ；          (2) 2(4 )x+ ； 

(3) 2( 7)x − ； (4) 2(8 )y− ； 

(5) 2(3 )a b+ ； (6) 2(4 3 )x y+ ； 

(7) 
21 3

2
x y⎛ ⎞−⎜ ⎟

⎝ ⎠
；  (8) 2 2( )a b− − ； 

(9) 2(0.4 5 )x y+ ；  (10) 
2

23 2
4 3

x y⎛ ⎞−⎜ ⎟
⎝ ⎠

。 

2. 下面各式的計算，錯在哪裡？為什麼？應怎樣改正？ 

(1) 2 2 2( )a b a b+ = + ；      (2) 2 2 2( )a b a b− = − 。 

2 2 2 2 2

2 2 2

(2 5 ) (2 ) 2 2 5 (5 ) 4 20 25

( ) 2

x y x x y y x xy y

a b a a b b

− = − + = − +

− = − +

i i
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【 2】 運用完全平方公式計算： (1) 2102 ； (2) 2199 。 

 (1)  2 2102 (100 2)= +  

 

2 2100 2 100 2 2
10000 400 4
10404

= + × × +
= + +
=

 

   (2) 2 2199 (200 1)= −  

 

2 2200 2 200 1 1
40000 400 1
39601

= − × × +
= − +
=

 

【 3】 運用乘法公式計算： (1) 2 2( )( )( )m n m n m n+ − − ； 
        (2) 2( )a b c+ + ； 
        (3) ( 2 3)( 2 3)x y x y+ − − + ；  

        (4) 
2 2

5 5
2 2
x x⎛ ⎞ ⎛ ⎞−+ −⎜ ⎟ ⎜ ⎟

⎝ ⎠ ⎝ ⎠
。 

 (1)  2 2 2 2 2 2( )( )( ) ( )( )m n m n m n m n m n+ − − = − −  

        
2 2 2

4 2 2 4

( )
2

m n
m m n n

= −

= − +
 

   (2) 2 2( ) [( ) ]a b c a b c+ + = + +  

 

2 2

2 2 2

2 2 2

( ) 2( )
2 2 2

2 2 2

a b a b c c
a ab b ac bc c
a b c ab ac bc

= + + + +

= + + + + +

= + + + + +

 

   (3) ( 2 3)( 2 3) [ (2 3)][ (2 3)]x y x y x y x y+ − − + = + − − −  

 

2 2

2 2

2 2

(2 3)
(4 12 9)
4 12 9

x y
x y y
x y y

= − −

= − − +

= − + −

 

   (4) 
2 2 2 2

5 25 5 25 105 5
4 42 2
x xx x x x x⎛ ⎞ ⎛ ⎞− = + + − + − =+ −⎜ ⎟ ⎜ ⎟

⎝ ⎠ ⎝ ⎠
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1. 運用完全平方公式計算： 

(1) 2(2 1)x + ；          (2) 2(3 4)y − ； 

(3) 291 ； (4) 279.8 。 
2. 運用乘法公式計算： 

(1) 2( 3)( 3)( 9)x x x+ − − ；    (2) 2 2( 6) ( 6)x x+ − − ； 

(3) 2( 2 )a b c+ + ； (4) (2 1)(2 1)a b a b+ + + − 。 

(5) ( 2 3 )( 2 3 )a b c a b c− + + − ； 

(6) 2 2 2 2[( ) ( ) ]( )x y x y x y+ + − − ； 
(7) 2[( 1)( 1)]x x− + 。 

 
 
6.9   

  我們來計算 
2 2( )( )a b a ab b+ − + 、 2 2( )( )a b a ab b− + + ， 

得 
2 2 3 2 2 2 2 3

3 3

( )( )a b a ab b a a b ab a b ab b
a b

+ − + = − + + − +
= +

 

2 2 3 2 2 2 2 3

3 3

( )( )a b a ab b a a b ab a b ab b
a b

− + + = + + − − −
= −

 

由此可得 
− +

− −

2 2 3 3

2 2 3 3

( + )( + )
( )( + + )
a b a ab b = a b
a b a ab b = a b

  這就是說，兩數和(或差)乘以它們的平方和與它們的積之差

(或和)，等於這兩個數的立方和(或差)。這兩個公式就是立方和公

式與立方差公式。 
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  對於形如兩數和(或差)與它們的平方和減去(或加上)它們的

積之差(或和)相乘的乘法，就可以運用上述公式來計算。例如，

計算 
2( 3)( 3 9)x x x+ − + 、 2(2 1)(4 2 1)y y y− + + 。 

如果在 2( 3)( 3 9)x x x+ − + 中，把 x 看成 a，把 3 看成 b，在 (2 1)y − i  
2(4 2 1)y y+ + 中，把 2y 看成 a，把 1 看成 b，那麼 

2( 3)( 3 9)x x x+ − + 、 2(2 1)(4 2 1)y y y− + +  
就分別是 

2 2( )( )a b a ab b+ − + 、 2 2( )( )a b a ab b− + +  
的形式。因此，可用立方和與立方差公式來計算，即 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
【 1】 運用立方和公式與立方差公式計算：  
   (1) 2(4 )(16 4 )a a a+ − + ； 

   (2) 2 21 5 15 25
2 2 4

x y x xy y⎛ ⎞⎛ ⎞− + +⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠⎝ ⎠

。 

 (1)  2 2 2(4 )(16 4 ) (4 )(4 4 )a a a a a a+ − + = + − +i  

 
3 3

3

4
64

a
a

= +

= +
 

2

2 2 3 3 3

( 3)( 3 9)
( 3)( 3 3 ) 3 27
x x x
x x x x x
+ − +

= + − + = + = +i

2 2 3 3( )( )a b a a b b a b+ − + = +

2

2 2 3 3 3

(2 1)(4 2 1)
(2 1)[(2 ) (2 ) 1 1 ] (2 ) 1 8 1

y y y
y y y y y
− + +

= − + + = − = −i

2 2 3 3( ) ( )a b a a b b a b− + + = −
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   (2)  2 21 5 15 25
2 2 4

x y x xy y⎛ ⎞⎛ ⎞− + +⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠⎝ ⎠

 

    

2
2

3
3

3 3

1 1 15 (5 ) (5 )
2 2 2

1(5 )
2

1125
8

x y x x y y

x y

x y

⎡ ⎤⎛ ⎞ ⎛ ⎞= − + +⎜ ⎟ ⎢ ⎥⎜ ⎟⎝ ⎠ ⎝ ⎠⎣ ⎦

⎛ ⎞= − ⎜ ⎟
⎝ ⎠

= −

i

 

【 2】 運用乘法公式計算： 2 2( 1)( 1)( 1)( 1)x x x x x x+ − + + − + 。 

      2 2( 1)( 1)( 1)( 1)x x x x x x+ − + + − +  

      

2 2

3 3

6

[( 1)( 1)][( 1)( 1)]
( 1)( 1)

1

x x x x x x
x x

x

= + − + − + +

= + −

= −

 

  或 

      

2 2

2 2 2

2 2 2 2

2 4 2 2

2 4 2

6

( 1)( 1)( 1)( 1)
( 1)[( 1) ][( 1) ]
( 1)[( 1) ]
( 1)( 2 1 )
( 1)( 1)

1

x x x x x x
x x x x x
x x x
x x x x
x x x

x

+ − + + − +

= − + + + −

= − + −

= − + + −

= − + +

= −

 

  
   

1.  運用乘法公式計算： 
(1) 2 4 2( 1)( 1)x x x+ − + ； (2) 2( 3)( 3 9)y y y− + + ； 
(3) 2(5 )(25 5 )c c c+ − + ； (4) 2 2 4 2 2 4( )( )x y x x y y− + + ； 
(5) 2(2 5)(4 25 10 )x x x+ + − ； 

(6) 2 22 1 4 1 1
3 2 9 3 4

a b a ab b⎛ ⎞⎛ ⎞− + +⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠⎝ ⎠

。 
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2. 運用乘法公式計算： 
   (1) 2 2( 2)( 2)( 2 4)( 2 4)a a a a a a+ − − + + + ； 
   (2) 2 2( )( )( )a b a b a ab b− + + + ； 
   (3) 2 2( 1) ( 1)( 1)x x x x x− − − + + ； 
   (4) 2 2( 1) ( 1)( 2 1)y y y y+ + + − + 。 

  
  

 
    

 

1. 運用平方差公式計算： 
(1) ( 2 )( 2 )x y x y+ − ；   (2) (2 3 )(2 3 )a b a b− + ； 
(3) ( 1 3 )( 1 3 )x x− + − − ；  (4) ( 2 5)(2 5)b b− − − ； 

(5) 3 3(2 15)(2 15)x x+ − ；  (6) 2 22 2
5 5

x y x y⎛ ⎞⎛ ⎞− +⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠⎝ ⎠

； 

(7) 2 21 14 4
2 2

x x⎛ ⎞⎛ ⎞− +⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠⎝ ⎠

；  (8) (0.3 0.1)(0.3 0.1)x x− + ； 

(9) 2( 2)( 2)( 4)x x x+ − + ； 
(10) 2 2 4 4( )( )( )( )x y x y x y x y+ − + + 。 

2. 運用平方差公式計算： 
(1) 69 71× ；    (2) 503 497× ； 

(3) 40.5 39.5× ；    (4) 2 140 39
3 3
× 。 

3. 計算： 
(1) ( 3) ( 7)( 7)x x x x− − + − ； 
(2) (2 5)( 2) (3 4)(3 4)x x x x− − + − + ； 

(3) 3 2 3 2 2 3 2 3
2 3 2 3 3 2 3 2

x y x y y x y x⎛ ⎞⎛ ⎞ ⎛ ⎞⎛ ⎞−+ − + −⎜ ⎟⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠⎝ ⎠ ⎝ ⎠⎝ ⎠

； 

(4) 2 2 2 2 2 2 2 4 4( )( ) ( )(2 3 )x x y x y x y x y+ − + + − 。 
 



 - 211 -

4. 運用乘法公式計算： 
(1) 2(6 5 )a b+ ；   (2) 2(4 3 )x y− ； 

(3) 2( 2 1)m− − ；   (4) 
21 2

4
m n⎛ ⎞−⎜ ⎟

⎝ ⎠
； 

(5) 2(4 0.5)x + ；   (6) 
221.5

3
a b⎛ ⎞−⎜ ⎟

⎝ ⎠
； 

(7) 
21

2
a b⎛ ⎞− +⎜ ⎟
⎝ ⎠

；  (8) 2(2 3)x y+ − ； 

(9) 2[( 3 )( 3 )]x y x y+ − ；   
(10) (3 2 4)(3 2 4)x y x y+ + + − ； 
(11) ( 3 2)( 3 2)a b a b+ − − + ；  
(12) (1 )(1 )x y x y+ + − − ； 

5. 運用完全平方公式計算： 

(1) 263 ； (2) 2895 ； (3) 29.98 ； (4) 
2114

2
⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

。

6. 計算： 
(1) 2 2(2 1) (1 2 )a a+ + − ； (2) 2 2(2 ) 3(2 1)x x− + ； 
(3) 2 23(2 ) 4( 5)y y− − + ； (4) 4 2(1 )(1 )(1 )a a a a− − + + ； 
(5) 2 2 2(3 ) (2 ) 5x y x y y− − + + ；   
(6) 2 23( 1) 5( 1)( 1) 2( 1)m m m m+ − + − + − 。 

7. 運用乘法公式計算： 
(1) 2(5 2 )(25 10 4 )y y y− + + ；   
(2) 2 2(3 2 )(9 4 6 )s t s t st+ + − ； 
(3) 2 2 4( 2)(4 2 )x x x+ − + ；  

(4) 2 21 12 4
2 4

a b a b ab⎛ ⎞⎛ ⎞+ + +⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠⎝ ⎠

； 

(5) 4 2( 2)( 2)( 4 16)x x x x− + + + ；   
(6) 2 2( 2)( 2 4) ( 5)( 5 25)x x x x x x− + + + + − + 。 



 - 212 -

8. 把圖中左圈裡的每一個代數式，分別乘以 a b− ，然後把積寫

在右圈。 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

9. 回答下列問題： 
(1) 2 2a b+ 加上什麼式子可以得到 2( )a b+ ？ 
(2) 2 2a b+ 加上什麼式子可以得到 2( )a b− ？ 
(3) 2( )a b− 加上什麼式子可以得到 2( )a b+ ？  
(4) 2 2a ab b+ + 加上什麼式子可以得到 2( )a b− ？ 
(5) a b+ 乘以什麼式子可以得到 3 3a b+ ？ 
(6) a b− 乘以什麼式子可以得到 3 3a b− ？ 

10. 先化簡，再求值： 

(1) 2 2( 2)( 2 4) ( 1)( 1)x x x x x x+ − + + − + + ，其中
2
3

x = − ； 

(2) 2 2( )( )( )a b a b a b+ − + ，其中 3a = 、 0.2b = ； 

(3) 
2 2

2 211 1 2
22 2

a ba b a b
⎡ ⎤ ⎛ ⎞⎛ ⎞ ⎛ ⎞ −++ − ⎜ ⎟⎢ ⎥⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎝ ⎠⎝ ⎠ ⎝ ⎠⎣ ⎦

，其中 1a = 、 2b = − 。 

11. 解方程： 

(1) 
2 11 1 1

44 4 4
x x x⎛ ⎞ ⎛ ⎞⎛ ⎞− =+ − +⎜ ⎟ ⎜ ⎟⎜ ⎟

⎝ ⎠ ⎝ ⎠⎝ ⎠
； 

(2) 2( 1)( 1) ( 2)( 2) 9x x x x x x+ − + − − + = ； 
(3) 2 23( 5) 2( 3) ( 9)( 9) 180x x x x+ − − − + − = 。 

(第 8 題)

a b+
乘以 a b−

2 2a ab b+ +

3 2 2 3a a b ab b+ + +

… … 
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12. 一個正方形的邊長增加 3 cm，它的面積就增加 39 cm2。求這

個正方形的邊長。 

13. 有一塊直徑為 a b+ 的圓形紙板，挖去直徑分別為 a 與 b 的兩

個圓，求剩下的紙板面積。 

 

 

 

 

 

 
 

 
 
 

 
6.10   

  現在我們來學習整式的除法。我們知道，除法是乘法的逆運

算，因此可以從整式乘法得出整式除法的法則。 

  這一節先研究兩個同底數的冪之除法。我們來計算 
5 310 10÷ 、 5 32 2÷  

  根據除法是乘法的逆運算，我們知道，計算被除數除以除數

所得的商，就是要求一個數，使它與除數的積等於被除數。 

  

2 3 5

5 3 2

2 3 5

5 3 2

10 10 10
10 10 10

2 2 2
2 2 2

× =
∴ ÷ =

× =
∴ ÷ =

∵

∵
 

aφ bφ

(第 13 題) 
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也就是 
5 3 5 3

5 3 5 3

10 10 10
2 2 2

−

−

÷ =
÷ =

 

  同樣， 
  2 3 5a a a=∵ i  
  5 3 2a a a∴ ÷ =  4 
也就是 

5 3 5 3a a a −÷ =  

  一般地，如果 m、n 都是正整數，並且 m n> ，那麼 

- ( )÷ 0m n m na a = a a ≠  

  這就是說，同底數的冪相除，底數不變，指數相減。 
  同底數的冪相除，如果被除式的指數等於除式的指數，例如 

2 23 3÷ 、
3 31 1

2 2
⎛ ⎞ ⎛ ⎞÷− −⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠

、 m ma a÷  

那麼，可以看出所得的商等於 1。 
  這就是說，指數相同的同底數之冪相除，商等於 1。 
 
【 1】 計算：  
   (1) 8 2x x÷ ；  (2) 9 4a a÷ ； (3) 4( ) ( )a a− ÷ − 。 

 (1) 8 2 8 2 6x x x x−÷ = = ； 
   (2) 9 4 9 4 5a a a a−÷ = = ； 
   (3) 4 4 1 3 3( ) ( ) ( ) ( )a a a a a−− ÷ − = − = − = − 。 
 
【 2】 計算：  

  (1) 5 2( ) ( )ab ab÷ ；  (2) 3 2( ) ( )a b a b+ ÷ + ； 
  (3) 2 2ny y+ ÷ ；   (4) n m n mx x+ +÷ 。 

                                                 
4 這裡 0a ≠ 。在本章中，所遇到的除式之值都不等於零。 
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 (1) 5 2 5 2 3 3 3( ) ( ) ( ) ( )ab ab ab ab a b−÷ = = = ； 
   (2) 3 2 3 2( ) ( ) ( )a b a b a b a b−+ ÷ + = + = + ； 
   (3) 2 2 2 2n n ny y y y+ + −÷ = = ； 
   (4) 1n m n mx x+ +÷ = 。 

 
  
   

1. (口答) 計算： 
(1) 7 5x x÷ ； (2) 9 8y y÷ ； (3) 11 8z z÷ ； 
(4) 10 3a a÷ ； (5) 6 6b b÷ ； (6) 7 7c c÷ 。 

2. 在下列各式的括號裡填上適當的代數式，使等式成立： 
(1) 5 9( )x x=i ； (2) 6 12( )a a=i ； 
(3) 3 3 36( )b b b=i i ； (4) 2 5 20( )x x x=i i 。 

3. 下面等式的計算對不對？如果不對，應怎樣改正？ 
(1) 6 3 2x x x÷ = ； (2) 5 4z z z÷ = ； 
(3) 3 3a a a÷ = ； (4) 4 2 2( ) ( )c c c− ÷ − = − 。 

4. 計算： 
(1) 5 3( ) ( )xy xy÷ ； (2) 5 4( ) ( )a b a b+ ÷ + ； 
(3) 2 1n na a+ +÷ ； (4) 12 3 4x x x÷ ÷ ； 
(5) 10 4 2( )y y y÷ ÷ ； (6) 4 2 3( )n n nc c c÷ i 。 

 
6.11   

  這一節要研究兩個單項式相除的問題。我們來計算 
3 2 3 212 3a b x ab÷  5 

  我們已經知道，這就是要求一個單項式(商式)，使它與 23ab  
(除式)的積等於 3 2 312a b x (被除式)。 

2 3 2 3 2 3

3 2 3 2 2 3

4 3 12
12 3 4

a x ab a b x
a b x ab a x

=
∴ ÷ =
∵ i

 

                                                 
5 這個式子就是 3 2 3 2(12 ) (3 )a b x ab÷ 的意思。 
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這就是說，所指的商式是 2 34a x ，其中係數 4 12 3= ÷ ，字母 a 的

指數 2 3 1= − ，字母 x 的指數仍然是3，它不含字母 b。 
  一般地，單項式相除，把係數、同底數冪分別相除，作為商

的因式，對於只在被除式裡含有的字母，則連同它的指數作為商

的一個因式。 
 
【 】 計算：  

  (1) 4 2 328 7x y x y÷ ；  (2) 5 3 45 15a b c a b− ÷ ； 

  (3) 2 4 3 25
6

a x y axy⎛ ⎞− ÷ −⎜ ⎟
⎝ ⎠

； (4) 2 3 2 2 2(6 ) (3 )x y xy÷ 。 

 (1) 4 2 3 4 3 2 128 7 (28 7) 4x y x y x y xy− −÷ = ÷ =i ； 

   (2) 5 3 4 5 4 3 1 215 15 [( 5) 15]
3

a b c a b a b c ab c− −− ÷ = − ÷ = −i ； 

   (3) 2 4 3 32 65
56

a x y ax yaxy⎛ ⎞− ÷ =−⎜ ⎟
⎝ ⎠

； 

   (4) 2 3 2 2 2 4 6 2 4 2 2(6 ) (3 ) 36 9 4x y xy x y x y x y÷ = ÷ = 。 
 
  
   

1. (口答) 計算： 
(1) 16 4a ÷ ； (2) 310 ( 5)ab ÷ − ； 
(3) 2 2 28 6a b ab− ÷ ； (4) 26 3x y xy÷ ； 
(5) 2 4 2 321 ( 3 )x y x y− ÷ − ； (6) 2 3 2 2( 2 ) ( 2 )ab ab− ÷ − ； 
(7) 8 5(6 10 ) (3 10 )× ÷ × ； (8) 9 3(4 10 ) ( 2 10 )× ÷ − × 。 

2. 計算： 
(1) 3 2 224 8a b ab÷ ； (2) 2 3 214 7a x ax− ÷ ； 

(3) 3 2 3 29 ( 9 )c d c d÷ − ； (4) 2 2 22( 0.5 )
5

a bx ax⎛ ⎞− ÷ −⎜ ⎟
⎝ ⎠

； 

(5) 22 23 3
4

a ba b c⎛ ⎞ ÷−⎜ ⎟
⎝ ⎠

； (6) 2 3 2 3(3 ) 3mn m n÷ ； 

(7) 2 3 2 2 2(4 ) ( 2 )x y xy÷ − ； (8) 2 4 2 2(5 ) ( 5 )ab c ab c÷ − 。 
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6.12   

  現在來研究多項式除以單項式的問題。例如，計算 
( )am bm cm m+ + ÷ ， 

這就是要求一個多項式，使它與 m 的積是 
am bm cm+ + 。 
( )

( )
a b c m am bm cm

am bm cm m a b c
+ + = + +

∴ + + ÷ = + +
∵

 

  我們知道， 
am m bm m cm m a b c÷ + ÷ + ÷ = + + ， 

所以 
( )am bm cm m am m bm m cm m+ + ÷ = ÷ + ÷ + ÷ 。 

  一般地，多項式除以單項式，先把這個多項式的每一項除以

這個單項式，再把所得的商相加。 
 
【 1】 計算 3 2(28 14 7 ) 7a a a a− + ÷ 。 

 3 2 3 2(28 14 7 ) 7 28 7 14 7 7 7a a a a a a a a a a− + ÷ = ÷ − ÷ + ÷ ； 
          24 2 1a a= − +  

  
   

3. 把圖中左圈裡的每一個代數式，分別除以 22x y，然後把商寫

在右圈。 

 

(第 3 題)

24x y
除以

4 212x y−

216x yz−

22x y

21
2

x y
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【 2】 計算 4 3 3 2 2 2 2(36 24 3 ) ( 6 )x y x y x y x y− + ÷ − 。 

 4 3 3 2 2 2 2 2 2 1(36 24 3 ) ( 6 ) 6 4
2

x y x y x y x y x y xy y− + ÷ − = − + −  

  
   

1. (口答) 計算： 
(1) (6 5 )xy x x+ ÷ ； (2) 2 2(15 10 ) 5x y xy xy− ÷ ； 
(3) 2 2(8 4 ) 4a b ab ab− ÷ ； (4) 2 3 2 2(4 ) ( 2 )c d c d c d+ ÷ − 。 

2. 計算： 
(1) 3 2 2(16 24 ) ( 8 )m m m− ÷ − ； (2) 3 2 2 2(9 21 ) 7x y xy xy− ÷ ； 

(3) 2 3 4 2 2 2(12 9 ) (3 )a b a b c a b− ÷ ； 
(4) 2 3 4 2(25 15 20 ) ( 5 )x x y x x+ − ÷ − ； 
(5) 3 2 3 2 2( 4 12 7 ) ( 4 )a a b a b a− + − ÷ − ； 

 
6.13   

  現在我們可以學習多項式除以多項式了。 
  兩個多項式相除，可以先把這兩個多項式都按照同一字母降

冪排列，然後再仿照兩個多位數相除的演算方法，用豎式進行演

算。例如，我們來計算 
2(6 7 2) (2 1)x x x+ + ÷ + ， 

仿照 672 21÷ ，演算如下： 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  2(6 7 2) (2 1) 3 2x x x x∴ + + ÷ + = +  

32
21 672

63

42
42
0

2

2

3 2
2 1 6 7 2

6 3

4 2
4 2

0

x
x x x

x x

x
x

+
+ + +

+

+
+

除式 
商式 
被除式 

餘式 
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  演算的步驟是： 
1. 用除式的第一項 2x 去除被除式的第一項 26x ，得商式的

第一項 3x； 
2. 用商式的第一項 3x 去乘除式，把積 26 3x x+ 寫在被除式

下面(同類項對齊)，從被除式中減去這個積，得 4 2x + ； 
3. 把 4 2x + 當作新的被除式，再按照上面的方法繼續演

算，直到餘式是 0(或餘式的次數低於除式的次數)為止。 

  一般多項式的除法也可按照上面演算步驟進行。 

【 1】 計算 2 3(5 2 1) (1 2 )x x x+ − ÷ + 。 

    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
   2 3 2(5 2 1) (1 2 ) 2 1x x x x x∴ + − ÷ + = + −  

注意：按照 x 降冪排列，如果被除式有缺項，要留出空位。也可

採加零的辦法補足缺項，例如，把 3 22 5 1x x+ − 寫成 32x +  
25 0 1x + − 。 

  例 1 的餘式為零。如果一個多項式除以另一個多項式的餘式

為零，我們就說這個多項式能被另一個多項式整除，這時也可說

除式能整除被除式。 
  整式除法也有不能整除的情況。按照某個字母降冪排列的整

式除法，當餘式不是零而次數低於除式的次數時，除法演算就不

能繼續進行了，這說明除式不能整除被除式。 

2

3 2

3 2

2

2

2 1
2 1 2 5 1

2

4
4 2

2 1
2 1

0

x x
x x x

x x

x
x x

x
x

+ −
+ + −

+

+

− −
− −
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【 2】 計算 3 2 2(2 9 3 5) ( 4 3)x x x x x+ + + ÷ + − 。 

    
 
 
 
 
 
 
 
   2 1 5 8x x∴ = + = +商式 ， 餘式  
 
  我們知道，整數相除，有時不能整除，帶有餘數，例如， 
 
 
 
 
 
 
 
 
  在數的帶餘除法中，有下面的關係： 
 
 
 
 
 
  與數的帶餘除法類似，在上面的例 2 中，也有下面的關係： 
 
 
 
 
 

  一般地，被除式、除式、商式及餘式之間有下面的關係： 

被除式 = 除式 × 商式 ＋ 餘式 
 

2 3 2

3 2

2

2

2 1
4 3 2 9 3 5

2 8 6

9 5
4 3

5 8

x
x x x x x

x x x

x x
x x

x

+
+ − + + +

+ −

+ +

+ −

+

37
21 785

63

155
147

8

785 21 37 8= × +

除數 商數 被除數 餘數 

除式 餘式 被除式 商式 

3 2 2(2 9 3 5) ( 4 3)(2 1) (5 8)x x x x x x x+ + + = + − + + +
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1. 計算： 
(1) 2(3 14 5) ( 5)x x x+ − ÷ + ； (2) 2(6 14 4) (3 1)x x x+ + ÷ + ； 
(3) 2(8 52 21) ( 7)x x x+ − ÷ + ； (4) 2 4 2(1 ) ( 1 )x x x x+ + ÷ + − ； 
(5) 3 2( 3 8) ( 2)x x x x− + − ÷ − ； 
(6) 3 2 2(3 4 5 3) ( 5)x x x x x− − + ÷ − + 。 

2. 已知除式、商式及餘式，求被除式： 
(1) 除式 3 5x= − ，商式 2 7x= + ，餘式 10= ； 
(2) 除式 2 2 1x x= − + ，商式 2 2 1x x= + − ，餘式 4x= 。 

 
  

 
    

 

1. 計算： 
(1) 7 4a a÷ ；   (2) 10 6x x÷ ； 
(3) 8 8y y÷ ；   (4) 6 3( 5) ( 5)− ÷ − ； 

(5) 5 3( ) ( )ax ax÷ ；  (6) 
41 1

2 2
y y⎛ ⎞ ⎛ ⎞÷− −⎜ ⎟ ⎜ ⎟

⎝ ⎠ ⎝ ⎠
； 

(7) 3n na a÷ ；   (8) 2 1 1n nx x+ +÷ ； 
(9) 2( )m ma a÷ ；   (10) 6 4 3( )t t t÷ ÷ ； 
(11) 3 2 3 4( )a a a÷i ；  (12) 3 2 4( ) ( ) ( )a b a b a b+ ÷ + +i 。 

2. 計算： 
(1) 5 3 212 ( 3 )a b c a b− ÷ − ； (2) 6 8 2 342 ( 3 )x y x y÷ − ； 
(3) 2 5 2 324 ( 6 )x y x y÷ − ； (4) 8 525 ( 5 )t k t k− ÷ − ； 
(5) 2 2 4( 5 ) 5r c r c− ÷ ；  (6) 2 3 57 (4 ) 7m m p m÷ ； 

(7) 3 4 2 5 445( ) 5u v u v− ÷ ； (8) 
2

4 3 3 2 3112( )
2

s t s t⎛ ⎞− ÷⎜ ⎟
⎝ ⎠

； 

(9) 2 3 2 2 3( 5 ) ( 2 )r st rs t− − ； (10) 
5

2 3 3 21(2 )
2

a bc ab c⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

； 
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(11) 4 5 5 3 23( 38 ) 19
4

x y z xy x y⎛ ⎞− ÷ −⎜ ⎟
⎝ ⎠
i ；   

(12) 2 4 3 3 5 22 1(2 )
5 2

ax a x y a xy⎛ ⎞ ⎛ ⎞÷− −⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠⎝ ⎠

i 。 

3. 一顆人造衛星的速度是 72.88 10× m/小時，一架噴氣式飛機的

速度是 61.8 10× m/小時，這顆人造衛星的速度是這架噴氣式飛

機速度的多少倍？。 

4. 計算： 
(1) 4 3 2(6 8 ) ( 2 )x x x− ÷ − ；  (2) 3 2 2(8 5 ) 4a b a b ab− ÷ ； 
(3) 3 2(12 8 16 ) 4x x x x− + ÷ ；  

(4) 23 2 5 22 27
35 3

yy xy y⎛ ⎞ ÷− +⎜ ⎟
⎝ ⎠

； 

(5) 3 5 2 4 4 3 2 3(9 6 15 ) ( 3 )a x a x a x a x− + ÷ − ；   
(6) 7 3 5 5 3 3 2 5 3[28 21 2 (7 ) ] 7x y x y y x y x y− + ÷ ； 

(7) 3 23 2 4 5 5 31 1 ( 0.5 )0.25
2 6

a ba b a b a b⎛ ⎞ ÷ −− −⎜ ⎟
⎝ ⎠

；    

(8) 1 2 1(3 6 9 ) 3n n n na a a a+ + −+ − ÷ 。 

5. 化簡： 
(1) 2[(2 ) ( 4 )] 2x y y y x x+ − + ÷ ；   
(2) [(3 2 )(3 2 ) ( 2 )(5 2 )] 4x y x y x y x y x+ − − + − ÷ ； 

(3) 
2

21 844
162
y xy xx y

⎡ ⎤⎛ ⎞⎛ ⎞ ÷+ −−⎢ ⎥⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠⎣ ⎦

；  

(4) 4 22 3 2 2 3 1 9( 3 ) 2 (3 )
2

x yxy x x xy y⎡ ⎤ ÷− −⎢ ⎥⎣ ⎦
i i i 。 

6. 計算： 
(1) 2(2 23 56) (2 7)x x x+ + ÷ + ；   
(2) 3 2(2 27 12 27) ( 3)x x x x+ − − ÷ − ； 
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(3) 3 2 2(2 9 10 5) ( 1)x x x x x+ + + ÷ + + ；  
(4) 4 3 2(2 3) (3 2 )y y y y y− + − ÷ − + 。 

7. 長方形的面積是 2 23 2a ab b− + ，它的一條邊長是 a b− ，求它

的周長。 
8. 已知除式、商式及餘式，求被除式： 

(1) 除式 26 3 5x x= + − ，商式 4 5x= − ，餘式 8= − ； 
(2) 除式 22 1x x= − − + ，商式 2 2x= − ，餘式 3 7x= + 。 

 
 

 
  

 
  一、本章主要內容是整式乘除法，其中包括冪的運算性質、

單項式乘以(或除以)單項式、多項式乘以(或除以)單項式、多項式

乘以(或除以)多項式等。 
  二、本章學過冪的運算性質有： 

       
( )
( )

( 0 )

m n m n

m n mn

n n n

m n m n

a a a
a a
ab a b

a a a a m n

+

−

=
=
=

÷ = ≠ >

i

，

 

  三、整式乘除法法則是以單項式乘以(或除以)單項式、多項

式乘以(或除以)單項式、多項式乘以(或除以)多項式分別給出的。

其中以單項式乘以(或除以)單項式法則為基礎。 
  四、有些特殊形式的多項式乘法，應用很廣，把它們寫成公

式，可以直接使用。本章學過的乘法公式有 
2 2

2 2 2

2 2 3 3

( )( )
( ) 2

( )( )

a b a b a b
a b a ab b

a b a ab b a b

+ − = −
± = ± +

± + = ±∓
 

  五、整式相乘的結果還是整式。 
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1. 計算： 
(1) 2 2 3 3( ) ( )x x xi i ；   (2) 4 2 22 ( )m m−i ； 
(3) 2 2 3( ) ( ) ( )ab a b− −i i ；  (4) 3 32 ( 3 )a b ab−i ； 
(5) 3 2( 0.4 ) ( 0.5 )xy z x z− −i ； (6) 2 2 3( ) ( )nx y xy− i ； 

(7) 7 5 5 52 3
3 2

a b a b⎛ ⎞ ⎛ ⎞÷− ⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠⎝ ⎠

；  (8) 3 4 3 2(2 ) 12a b a b÷i ； 

(9) 3 3 2 2 2[( 2 ) ] ( 3 )a b a b− ÷ − ； (10) 1 2 2(4 ) [( ) ]n n nx y xy+ ÷ − 。 

2. 臺灣面積約是 43.6 10× km2。平均每 km2 的土地上，一年內從

太陽得到的能量相當於燃燒 51.5 10× T 煤所產生的能量。求臺

灣一年內從太陽得到的能量約相當於燃燒多少 T 煤所產生的

能量(保留兩個有效數字)。 

3. 衛 星 脫 離 地 球 進 入 太 陽 系 的 速 度 ( 即 第 二 宇 宙 速 度 ) 是
41.12 10× m/秒。計算 33.6 10× 秒衛星行走多少 m(保留兩個有效

數字)。 

4. 計算： 
(1) 3 22 (3 2 )a b ab c bc− ；     (2) 2(0.3 0.2 0.1) 0.2a a− + × ； 

(3) 22 1 1 1
3 2 6 4

a a a⎛ ⎞⎛ ⎞− + −⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠⎝ ⎠

；  

(4) 2(4 2 ) 6r h rh rhπ π π− ÷ ； 

(5) 33 4 3 36 0.9
55

axa x ax⎛ ⎞ ÷−⎜ ⎟
⎝ ⎠

；  

(6) 4 1 1(3 2 ) ( 3 )n n na a a+ + −+ ÷ − ； 
(7) 2 26 [ (5 3) 3 ( 4 )]xy x x x y+ − −i ； 
(8) 2 2 2 3 2 2[5 ( 3 ) ( 3 ) ] 2xy x xy x y x y− − − ÷ ； 
(9) 2 2 3 2 2 4 32 ( 3 ) (2 ) (4 ) 4a b a b a b a b− − + ÷i ； 
(10) 2 2 2 2 2 2 2 2 4(3 ) ( ) (4 ) 8 9xy x y x y y x y− − ÷ + 。 
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5. 任意想一個正整數 n，按下列程序計算下去，把答案填寫在表

中空格內。然後看看有什麼規律，想想這是為什麼？ 

n → 平方 → n+ → n÷ → n−  → 答案

輸  入  n 3     
輸 出 答 案 1     

6. 計算： 
(1) (2 3 )(2 4 )a b a b+ − ；      (2) (5 )( 4 )a b a b− − − ； 
(3) (9 2 )( )u v u v− + ；   (4) 2 2( 3)( 2)x x+ − ； 
(5) 2(3 2 )(3 5 )t r t r+ + ；    
(6) 2 2 2( 3 4 )( 5 )a b ab a ab− − − + ； 
(7) 2 2 2 2(0.3 0.4 )(0.5 0.1 )a b ab ab a b− − ； 

(8) 3 2 2 23 2 5 6
5 3 4 5

xy x y x y xy⎛ ⎞⎛ ⎞− −⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠⎝ ⎠

； 

(9) 2(3 5)( 7 3)x x x− − + ； 
(10) 2 2(5 2 )( 4 3 )a b ab a b+ − + ； 
(11) 3(2 1)( 6) 5( 3)( 6)x x x x− + − − + ； 
(12) 3 2 3 2 2( 2 3 )(2 ) 8 ( )x xy y x y xy x y+ − − − − 。 

7. 計算： 

(1) 2 21 1 1 1
3 4 4 3

a b b a⎛ ⎞⎛ ⎞− − −⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠⎝ ⎠

； (2) 25 ( 3)( 3)x x x+ − ； 

(3) 21 1 12 2 4
2 2 4

x x x⎛ ⎞⎛ ⎞⎛ ⎞+ − +⎜ ⎟⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠⎝ ⎠⎝ ⎠

；(4) 
27 3

3 2
x y⎛ ⎞+⎜ ⎟

⎝ ⎠
； 

(5) 
2

2 22 0.6
3

c d⎛ ⎞−⎜ ⎟
⎝ ⎠

；    

(6) 24 ( 1) (2 5)(2 5)x x x x x− − + − ； 

(7) 3 33(2 1)(2 1) 4 3 3
2 2

x x x x⎛ ⎞⎛ ⎞+ − − − +⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠⎝ ⎠

； 
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(8) 25(2 5) (3 4)( 3 4)x x x+ + − − − ； 
(9) 2 2( 3 )( 3 9 )x y x xy y+ − + ； 
(10) 2 2(3 2 )(9 6 4 )a b a ab b− + + ； 
(11) 2 2( ) ( )x y x y− + ； 
(12) 2(2 )x y z+ − ； 
(13) 2 2 2 2( ) ( )x y x xy y+ − + ； 

(14) 
2 2

2 211 1 2
22 2

x yx y x y
⎡ ⎤ ⎛ ⎞⎛ ⎞ ⎛ ⎞ −−− + ⎜ ⎟⎢ ⎥⎜ ⎟ ⎜ ⎟ ⎝ ⎠⎝ ⎠ ⎝ ⎠⎣ ⎦

； 

(15) (2 5)(2 5)x y z x y z+ − + − + + ； 
(16) ( )( ) ( )( )x y z x y z x y z x y z+ − − + − + + − − 。 

8. 計算： 
(1) 2 2( ) ( ) ( 2 )( 2 )a b a b a b a b+ + − + − − + ；      
(2) 2 25( )( ) 2( ) 3( )m n m n m n m n+ − − + − − ； 
(3) 2 2( )[( ) ] ( )[( ) ]x y x y xy x y x y xy− + − + + − + ；  
(4) 2 2 2 2( ) ( ) ( ) ( )a b c a b b c c a+ + + − + − + − 。 

9. 先化簡，再求值： 

(1) 2 2(25 5 1)(5 1) 5(1 4 )y y y y− + + − − ，其中
2
5

y = ；      

(2) 2 58 5 ( 3 ) 4 4
2

m m m n m m n⎛ ⎞− − + + − −⎜ ⎟
⎝ ⎠

，其中 2m = 、 1n = − ； 

(3) ( ) ( ) ( )x y z y z x z x y− − − + − ，其中
1
2

x = 、 1y = 、
1
2

z = − 。 

10. 一條水渠，其橫斷面為梯形，

尺寸如圖所示，求橫斷面面積

的代數式，並計算當 2a = 、

0.8b = 時的面積。 
 
 

a

a

b b

a b−

(第 10 題) 
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11. 已知甲數為 2a，乙數比甲數的 2 倍多 3，丙數比甲數的 2 倍

少 3，求甲、乙、丙三數的積。當 2.5a = − 時，積是多少？ 

12. (1) 一個多項式除以 2 4 1x x− + ，得 2x + ，求這個多項式； 
(2)  一個多項式乘以 4x + ，得 3 23 4x x x+ − ，求這個多項式； 
(3)   一個多項式除以 2 4 1x x− + ，商式為 1x + ，餘式為3 1x + ，

求這個多項式。 

13. 計算： 
(1) 2(4 4 3) (2 3)x x x+ − ÷ + ；      
(2) 3 2( 3 9 22) ( 2)x x x x− − + ÷ − ； 
(3) 2(6 19 15) (2 5)x x x+ + ÷ + ；  
(4) 3 2 2( 1) ( 3 5)x x x x x− + − ÷ − + 。 

14. 已知 3 7 6A x x= − + 、 2 2 3B x x= + − 、 2 6C x x= + − ，計算： 
(1) ( )A B C÷ − ；     
(2) A B A C÷ − ÷ 。 

15. 已 知 2 2 2A a b c= + + 、 2 2 2( ) ( ) ( )B a b b c c a= − + − + − ， 計 算

2
BA− 。 

16. (1) a、b 是什麼數時， 0ab > ？ 0ab < ？ 0ab = ？  
(2)  a、b 是什麼數時， a b÷ 是正數？是負數？是零？沒有

意義？ 

17. 解下列不等式： 
(1) 5 4 3 1x x+ > − ；      

(2) 1 2 2
3 6 2

x x x− +
− < − ； 

(3) 2 2 2(2 5) (3 1) 13( 10)x x x− + + > − ；  
(4) (3 4)(3 4) 9( 2)( 3)x x x x+ − < − + 。 
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18. 解下列方程： 
(1) 2 ( 1)( 5) 2( 5)x x x x− + − = − ；      
(2) 2 2 2( 3) 2( 1) 3 13x x x+ + − = + ； 
(3) ( 5)( 5) ( 1)( 5) 24x x x x− + − + + = ；  
(4) (2 3)( 4) ( 2)(2 5)x x x x+ − = − + ； 

(5) 2 4 3( 1) 28 12 12
3 4

x x x⎛ ⎞⎛ ⎞− + = − −⎜ ⎟⎜ ⎟
⎝ ⎠⎝ ⎠

。 

19. 解下列方程組： 

(1) 
( 3)( 4) 17

3
x y xy

x y
+ + − =⎧

⎨ − =⎩
；      

(2) 
2

2

( 1) ( 1)( 1)
( 1) ( 1)( 1)

x x x y
y y y x

⎧ + − + − =
⎨

− − + − =⎩
； 

(3) 
( 5)( 4) 0
3 2 1
x y xy
x y
+ − − =⎧

⎨ − = −⎩
 ； 

(4) 
2 2( 2) ( 3) ( )( )

3 2
x y x y x y

x y
⎧ + − − = + −
⎨

− =⎩
。 

20. 將一些水果糖平分給一群小朋友，若每人分 27 顆糖時，還剩

餘 23 顆糖；若每人分 28 顆糖時，還剩餘 8 顆糖。問共有多

少位小朋友？共有多少顆水果糖？ 

21. (1) 兩個有理數的和、差、積、商(除數不為 0)是不是有理

數？ 
(2)  兩個整式的和、差、積是不是整式？ 

 
 

 
 
 
 


