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第一部分：填充題，每小題 5 分，共 60 分 
(注意：請在每題試題後所附的空格上填入答案，只需填寫答案。若答案為數

值，請用阿拉伯數字；若答案為分數，請化為最簡分數) 

1. 設 3 3 3 3 32 4 6 2012 2014N = + + + + + ，則 N 的末兩位數碼為___________。 

答：  

2. 設 1 2 3 2 3 4 101 102 103M = × × + × × + + × × ，則 M =____________。 

答：  

3. 若 n 為一個正整數，則滿足方程  
3 3 3

3 3 3 3 3 3

3 4 5 5 4 3 169n n n
n n n n n n

− − −
+ + + + + + =  

之 n 的值為 ____________。 
答：  

4. 某社區中有 12 住戶，林先生是其中一個住戶，且林先生的家每天收到的信 
都比這個社區中任一其他住戶收到的信多，如果這個社區今天共收到 58 封 
信，則林先生家今天收到的信至少有____________封。 

答：    封

5. 若正整數 n 的函數 ( )f n 滿足 
( 2) ( 1) ( )f n f n f n+ = + − ， 

則 ( )f n 最多能有                    個不同的值。 
答：   個

6. 下圖中，已知線段 AD 為 EAC∠ 的角平分線且 BF⊥AC，若 90E∠ = °、
45ADB∠ = °、 25BDE∠ = °，則 FDC∠  =                     。  

 

 

 
 

 

 
答：  

E 

D 

C 

B 

A F °



7. 若 k 為正整數，且 50k < ，則使 3 11k + 能被 12 整除的 k 共有                    個。 

答：    個

8. 已知符號[ ]A 表示不大於 A 的最大整數值，若
1 1 11
2 3 400

A = + + + + ，

則[ ]A  =                     。 
答：  

9. 有 n 個學校派學生代表參加聯歡活動，每個學校參加的學生最少為 1 人最多

為 28 人。已知參加活動的各校總學生數為 1825 人，現擬將他們分組做競賽

活動，要求每組學生最少為 1 人最多為 170 人且同一學校的學生一定要分在

同一組，則至少要                   組才必定能滿足上述的要求。 

答：   組

10. 如下圖，在△ABC 中，已知 D 為 AB 的中點，G 為 CD 的中點，過 G 作一直

線分別與 AC、BC 交於點 P、Q，則 CA CB
CP CQ

+ 之最大值為                。 

 
 
  
 
 
 
 
 

答：  

11. 如下圖，梯形 ABCD 之對角線 AC、BD 交於點 M，AB//CD， 90ABC∠ = °。
已知梯形 ABCD 有半徑為 5 的內切圓，則△ADM 的面積之最小值為           。 

 
 
 
 
 
 
 
 

答：  

12. 設 0a > ，若關於 x、y、z 的三元方程組
2 3

2 2
x y z a

xy xz yz
+ + =⎧

⎨ + + =⎩
有實數解，則 a 的

最小值為                    。 

答：

Q 
P 

D 

C 

B A 

G 

A 

M 

C 

B 

D 



第二部分：計算證明，每題 20 分，共 60 分 
(注意：請在每題試題後空白處作答，須詳列過程及說明理由) 

1. 在 3×3 的方格表的正中央的小方格內填入數 9，然後在邊緣的八個小方格內

不重複地填入數 1～8，使得在角落的每個 2 × 2 子方格表的四個小方格內的

數之和都相等。若將旋轉、翻轉視為相同，請問共有多少組不同的解？ 

例 4 6 5 是其中一解， 4 5 6 不是。 
 2 9 1  2 9 1  
 7 3 8  7 3 8  

(請列出所有可能的解。) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

答：   



2. 已知一個五位數abcde是由五個相異的數碼 1、3、5、7、9 所組成（但不一

定依此順序），已知它的前兩位數ab與末兩位數de之乘積減去中間的數 c
恰好等於一個各位數碼都相同的四位數。請問滿足上述條件的最大五位數是

什麼？ 

  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

答：  

3. 如下圖，在正三角形 ABC 中，點 D、E 分別為邊 BC、AC 上的點，並且滿足

CD = AE。設 BE 與 AD 交於點 F，連接 CF，過點 E 作 CF 的平行線交 AD 於

點 G，請證明 AG = FE。 

                      
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 

 

A 

F 

G 
E 

C B D 


