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※每題 7分，必須詳細寫下證明及理由，考試時間四小時。 
 

1. 試證：任意的有理數可以表示為
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，其中 a、b、c為整數。 

 
2. 設 a、b、c 為互不相同的正整數，使得 2a+2b、2b+2c 和 2c+2a 均為平方數，

試求 a+b+c 的最小可能值。 

 

3. 下圖是一個 9×9的方格表，及一個由六個 1×1的小方格所組成的“X 形六方

塊”。 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

現要將若干個 X 形六方塊放在方格表內(必要時可以將六方塊旋轉)，使得： 
a. X 形六方塊的每個小方格只能沿著方格表的格線放置； 
b. 任意的兩個六方塊互不重疊。 

請確定放置在方格表上的 X 形六方塊數目之極大值，並證明之。 
 

4. 設 ABC 是一銳角三角形，由點 A到 BC 的垂足為 D。若角 B 和角 C 的角平分

線分別交 AD 於 E和 F。已知 BE=CF，請證明三角形 ABC 是等腰三角形。 

             

             

             

             

             

             

             

             

             

 


