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2018年青少年數學國際城市邀請賽 
參賽代表遴選決賽試題 
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第一部分：填充題，每小題 5 分，共 60 分 

(注意：請在每題試題後所附的空格上填入答案，只需填寫答案。若答案為數
值，請用阿拉伯數字；若答案為分數，請化為最簡分數) 

1. 有 2018個算式： 
1(1000 1)− 、 2(1000 2)− 、…、 2018(1000 2018)− 。 

在這些算式的數值中總共有______________個值是負數。 
 

答：  個 

2. 小傑在算1 2 n+ + +⋯ 的和時，將 1至 n當中的一個數 a多加了一次，最後
得到的答案為 2018，則 a之值為______________。 
 

答：   

3. 已知abcd是一個四位數，且數碼 a、d 都不是 0。若abcd與dcba之和的末

兩位數為 58，則abcd的最大值是______________。 
 

答：   

4. 有 12 個大小相同的小正方形拼成一個矩形，其中 10 個為白色、2 個為黑
色，如下圖所示。則至少要再加入______________個同樣大小且僅為白色
的小正方形才能使得所得到的圖形是中心對稱的圖案。 

 
 

 
 
 

 
 

答：  個 

5. 已知 x是整數且 2017 99 x− 也是整數，則 x的值是______________。 
 

答：   

6. 將 1、 2、 3、…、 100等一百個數分成若干組，使得每組內的所有
數之和都不超過 10。則至少要分成______________組。 
 

答：  組 



7. 有五個正整數排成一列，從第二個數起，每一個數都不小於前一個的兩
倍。若已知這五個數之和是 2018，則最後一個數的最小可能值是
______________。 
 

答：   

8. 某交通分隊每天都安排分隊裡的四位義交同時到某路口指揮交通。經過 35
天後，該分隊的任兩位義交都曾經同時到此路口指揮交通恰兩次。此交通

分隊總共有______________位義交。 
 

答：  位 

9. 猜拳比賽為單循環賽，即每一位參賽者都被安排與其他每一位參賽者猜拳
一次，但小華因為遲到而只能與若干位參賽者猜拳。如果在該猜拳比賽中

沒有其他參賽者遲到且全部參賽者猜拳的總次數為 1009次，則在該比賽中
共有______________位參賽者沒有跟小華猜拳。 
 

答：  位 

10. 在梯形 ABCD中，已知 AB//CD。在 BD上有一點 M使得 CM//AD，如圖所
示。若四邊形 AMCD的面積為 168 cm2、ABCD的面積為 420 cm2，則三角

形 ABM的面積為______________ cm2。 
 
 
 

  
 

 
 

 
答：  cm2 

11. 圓 1O 與圓 O外切、圓 2O 與圓 O外切、圓 1O 與圓 2O 外切，而直線 1L為圓 O

與圓 1O 的公切線、直線 2L 為圓 O 與圓 2O 的公切線，如圖所示。已知 1L 與

2L 平行，且圓 O 的半徑為 6 cm、圓 2O 的半徑為 4 cm，則圓 1O 的半徑為

______________ cm。 
 
 
 
 

 
 
 
 

 
答：  cm 
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12. 已知 a 為小於 1000的正整數。若 3 95a + 為 96的倍數，令滿足上述條件的
a所有可能值之和為 S，則 S 之值為______________。 
 

答：   
 
第二部分：計算證明，每題 20 分，共 60 分 

(注意：請在每題試題後空白處作答，須詳列過程及說明理由) 

1. 在等腰直角三角形 ABC 中， AB AC= ，如下圖所示。平面上一點 D 滿足

2BD AD= ，請證明 45ADC BDC∠ + ∠ = °。 
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2. 已知 a、b、c、d 是正整數，使得
b

a
、

c

b
、

d

c
都是最簡分數，且

b c d

a b c
+ + 的

值也是整數。請證明 1d a≥ − 。 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

3. 有 6 條橫列、4 條直行的方格表裡有 24 個白色單位小方格，現欲將其中 12
個小方格塗上綠色使得每一條橫列都有 2 個綠色小方格、每一條直行都有 3
個綠色小方格。則共有______________種不同的塗色方法。 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 

答：  種 
 


